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IN 70 PRACIPVE AGITVR DE CENTRIS 
Grauitatis Hyperbole , partium eiufdem , 


sEtque nonnullorum folidorum; de quibus nunquam Geometria locuta efis 
i Parabola nouiter quadratur dupliciter . 

Ducuntur infjnitarum parabolarum tangentes . 
Afignantur maxima in[criptibilia , minimaque circumfcriptibilia 
Infinitis Parabolis , Conoidibus , ac [emifufis parabolicis , 

JL liaque Geometrica nona exponuntur (citu digna . 


A. V. T.H.Q Rh 


FSTEPHANO DE ANGELIS 
VENE T O, 


| Ordinis lefuatorum $. HIERONT MI, in Veneta 
Prouincia Definitore Prouinciali . 


AD ILLVSTRISSIMOS,; ET SAPIENTISSIMOS 


SENATVS BONONIENSIS 


QVINQVAGINTA VIROS, 
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BONONIENSIS SENATVS 


QVINQVAGINFA VIRIS 
Dominis Colendiffimis.. 


F. STEPHANVS ANGELI VENETVS 
Ord.lefuatorum S-Hieronymi, ac in Prouincia 
Veneta Prouincialis Definitor P.P. P.. 


e A Virtutis eff vis ( Illaftrifsim & 

Sapientiffimi DD.) y ac folertiffima 

a) indoles , vt animum fuauitèr vmbnat,, 

ox dfuplinifq; coelutitemperamento per- 

Sa optimo, mcundé componat,€s? mfiruat, 

Quod viuere eff corpori ,id menti pre flat 

fire excellentius am js pelati Prome- 

thei inanis fiatua homo degeret, fia féientrarum radio felici- 

tèr non excitaretur ad vitam . Td docuit Apollinis lyra , qug 

lapidem quondam dulcifona fecit carminareddentem, vitales 

indidit auras Qf. voceszeuminreliguisgramtaretinanimisy, 

ató; imè tenderet in centrum. Explcetprofperé plumas 

Dedalus , iungat humeris alas , fe f libret ta aera cafus fu- 

Er crudelitatis deludensimgemum y ammus cueré tunc petit 

&bera , ium fapientue adiumento falcitur , fientiarumás 
2'£& acumine 


acumine enadit nuperus Phenix y "yt "vires fumat ad tete 
tanda fydera. Denig; cvolitabit mens mcuntanter vbi 
fudi artificium accefferit , ds robur mutuabit à fientidy 
quod ab eArcbytg cura vetulit onea olim columba, cu: pennas 
Jabrefacere ad volatum y opificis Jors fuit , €& elucubratið 
evaldè diligens. Itaeft; fiviuat corpus , àt rude extet iue 
genium , minimè dicendum , quod cutuat homo, qui folum yt 
intelligat viuit, opuf4s inteligentie exercendo ab animan- 
tibus ceteris fècermitur . Natura gre[[um dat pedibus yt cit- 
cumcurfent per orbem ; verin , vt mens euebatur , cvirtus 
efi , que capiti iungit adminicula 5 ideo Mercurius Scientist 
vum Numen , &/ Prefés,cerutcem, atá; plautasturé implicat 
alis. Ergo ff maxima debemus natura , cuius ope morituri 
vinimus > potiora fGientie infiribenda , qua vett? , qua f^ 
prenter , qua cotilitér, qua decor? , Qua perenmitàr co:uimuse 
illa nos incunabulis veluti carcerifafciy sad fritos ,addicits 
hec perennitati generosè fouet , Fila ab vtero in evumnofam 
cuttam y bgcim elorie Capicoliumeducit. Flia latte, quo fa- 
ginamur infantes ,ad corruptionem enutrit s hec nos immor- 
talitati parit , ac posthumos fèruat > Illa demùm parentibus 
emancipat, (y Patrie ; hec quidquid fumus L ,ytets, eo pra- 
ceptoribus infèribit y inde; profitetur Achilles , plaradebere 
(Ghyroni , qui abanimo ruditatem eligimautt , quam Tbety- 
di, qua corpus dedit y Rygi fý; vndis lotum ifibus expofuit 
moffenfam .. Bonoma Gloriofa Studiorum Mater, qua Athe- 
narum veparat cvetuflatem, que fGentijs gymnafia difertif- 
fima aperit que Virtuti fola firuit thronum, (gr domciliumy 
que postremò Mpcenates parat fapientibus , ad Mathe fis mt 
accendit Aore , opportunitatem contulit , eArchimedemds 
exhibuit, 


exhibuit, Excellentiffmum nempè Bouauenturam Canale- 
vium , qui Geometrie gloriam perfecit , butufte preclarifima 
Vrbis auxit nitorem , lefaatorum cetum amp'ffime decora- 
uit, vt puvtori Geometricarum dulcedmum latte , luculenter 
nutrirer. Hauff, que nunquam ad [Aturitatem deguflabo 
alimenta. Defirum Jiluftrifimi, @} Sapieutifimi DD. 
eurbanitatilem[fima, que Preceptorem Caualerium fouit im- 
pensè y ture ft latuit difcipulus, quà fedemter deditiffima Vo- 
bis bec ibet attramenta , quibus claritatem iungere, vt in- 
occidua fplendefcant pefire Nobilitatis,Qy laudis, opus erit, 
ac facimus pre feautiffimnem. Tenuis muzufeali inopiam com- 
mendet qua promitur obféquenti/fima coouentts deuotios bge 
tne uobis valdè [pondet dewnékum , hec confulit ,& iubet, 
rut tandem, forfau cum f enorey reddam, qug iam Geometri- 
c4 ab hoc Lyceotucundifffimà ebibi rudimenta, Primitiarum 
titulis glortantur bi labores , namás centrum grauitatis by. 
perbole me prim fuiffe perferutatum profiteor. Vos bruceli- 
go Namina , quibus gquifffme dicem , Vos operis optimè fla. 
to Patronos, loannes della Faille , qui primus centrum gra- 
Witatis partium ciculi , €? Ellpfis est natus , voluminis 
verticem Philippi Quarti Hifpamarum Potentifsim Regis , 
nomine , ©) maiestate coronanit, Quà gaudet commumiti- 
talo y bec opella, e preclarifsunts Fairis f nouit fore [acrana 
dam, Excipiatis hec vota; tdeo à Vobis omnibus numeris 
maximis , cum exigua fint , EF peu? minimsytuenda, Cete- 
rum fi Palladis ortum ditat irrigue plueas aurum Vospari- 
tr Sapientifiıma Vrbis Prafides y quids ideò Minerua mi- 
nus impletis , Afra diteut y ac profperè tribuant ad gloriam 
Senefèere, Valete. | 
ry LE- 


BENEVOLO. 


Lapfo Menfe Iulij exierunt è Typo- | 
graphi manibus quatuor noftri libri 
circa Infinitas Parabolas verfantes. 
Subic&tum equidem vetus , quum de 
ipfo Caualeriusanté annum. 1640; 


in prablemate vItinro centuriz fuo- 
rum problematum ; & anno 1647. in cxercitatio- 
nibus geometricis; pertra&tauerit. Sed circa illud 
non modica vcl totaliter ab ipfo inta&a , vel pro- 
prijs medijsoftenfa , & roborata, manifeftauimus. 
Verum dum.ertius illorum fub prelo effet , füccurrit 
modus centra grauitatis hyperbolz,eiufque parcium 
indagandi, fuppofita ramen ipfarum quadratura». 
Aft runc noftra intereratopus de infinitis parabolis 
quam primum abfoluere; quapropter & in epiftola 
ad le&orem, & in calcequarti libri polliciti fimus ,, 
& argamentum illüd', & tra&atum de infinitis fpira- 
libus , fequenti anno, explicare. Incepimus confcri- 
bere propofitioncs ad centrum prauitatisliyperbol 
attinentcs ; quando tot nouz cognitioncs gcometri- 

cx 


| Coccurrerunts vt nos coegerint ( nefcimus quo fa- 


to)fententiam mutare,impullerintque Mifcellaneum 


| Pr&fenscitiffimé edere, opufculum de infinitis fpi- 


ralibus ad aliud tempus referuantes.. Etenim nefci- 
mus an hoc primum futurum ficillorum, qua forfan 
claboraturi fumus. Modó.tiamque phantaíiam occu- 
pat argumentum quodam leuiter ab eximio Torri- 
cellio ta&um; circa quod, do&rinas tüm in Mifcel- 
laneo prafenti, tüm in opere deinfinitis parabolis 
expofitas, infequentes , arbitramur nobis licitum fo- 
re futurum explicare quamplurima noua , tam circa 
menfuram, quam circa centra grauitatis in finitorum 
folidorum , infinitifque modis variatorum . Accipe 
crgo , benigné Lector ; in prefentiárum Mifcella. 
neum hocce, in quo quas principaliter enucleauimus 
do&rinas , habesin eius fronte. Porró cupimusad- 
moneri, nos in ipfo aliqua indiuifibilium methodo 
dumtaxat confirmaffe. Namque illaomittendo , pu- 
tabamus , non modicé ingenium tuum labefadare., 
Haud enimindiuifibilium methodo roboratis affen- 
üri,leuiterque circa regalem illum arguendi modum 
efitare, aliud proculdábio non indicat, quam cius 
Vim, & energiam intime , ac medulitus minimé per- 
cipi. Perlege crgo fcquentia fi tibi placet, & V alc. 


Noi Reformatori dello Studio di Padoa, 


Auendo offetuato per fede del Padre Inquifitore non 
efferui,nel Libro di Materie Matematiche del Pad.£- 
Stcffino Angeli dell'Ordine de Gefuati, cofa contraria 
alla Santa Fede, e parimente per atteftato del Segreta- 
rio noftro niente contro Prencipi , é buoni coftumi, per- 
mettemo , che poffi effere ftampato , douendo offeruarí 
glOrdivi, & cherne prefentate due Copie, vna perla Li 
braria di Padoa , e l'altra di quefta Città &c, 
Dat, dal Magiftrnoftroli 8. Ottobre. 16 $9. 


) 


4 Nicolò Sagredo Cau. Proc. Ref 


Alemante Aselo Donini Segt. 


M 


HYPERBOLICVM, 
PARABOLICVMOVE. 


~ /ECVNDITAS trium propofi- 

NA tionum initio tertij libri eorum, 

quos de infinitis confcripfimus pa- 

rabolis,explicatarum, luculenter ex 

pronunciatis ijfdem in libris fuit 

í omnibus patefacta . Hac autem 

elucefcet magis , magifque perluftrantibus in præ- 

fentilibroà nobisaperienda. Centra grauitatis cir- 

tuli, & Ellipfis, aliquarumque ipforum parcium ad 

hoftra tempora vfque incognita fuere . Noftro dum- 

taxat feculo Ioannes della Failla, Guldinus, alijque 

zc detexere. Hec & nos manifeftauimus in 5. & 

4. præcitatis libris, at methodo ab omnibus diuer- 

fa. Aft heccentrainquirerentur fruftra nifi circuli 

quadratura fupponeretur. Semidiameter etenim ad 

Interceptam inter centrum circuli , & centrum gra- 

uitatis fe&oris eiufdem eam dicitur habere ratio- 

Dem, quz inter partem circumferentiz, rectamque 
A lineam 


lineam cadit. Ratio veró inter re&um; & curuum 
exprimenda , femota circuli quadratura, habetur nè 
forlitan ? Nequaquam. Igitur predica centra mi- 
nimé reperirentur, nifi circuli quadratura fuppone- 
retur. Tres in geometria extant infignes figure; 
quarum defideratur quadratura, Circulus , Ellipfiss 
ac Hyperbola . Circuli & Ellipfis,ac eorum partium 
(fuppofita talium figurarum quadratura) centragra- 
uitatis reperta fuere ; curnon ctiam i pfius hyperbo- 
læ? Centrum grauitatis hyperbolz fub (ilentio re- 
linquere quotquot de centro grauitatis figurarum 
Ícripfere. Saltem nefcimus aliquem de ipfo verba 
feciffe. Imó Guldinuslib. pri. centrobaryczin cal- 
ce pag. 9.liberé pronunciat. Deef hoc loco hyperbole, 
ciufque partium centri grauitatis tnefligatio. Curabimus 
ergo nos, hoc centrum , feü potius hzc centra, ma- 
nifeftare , at non nifi hyperbolae fuppofita quadratu- 
ra; in primifque oftendemus in qua linea diametro 
parallela fit centrum grauitatis femih yperbolz. Aft 
quoniam hoc inquirimus media ratione quam ha- 

bet cylindrus conoidi hyperbolico circum fcriptus s 

adipfum conoidés ; licet hanc nos docuerit Archi- 

medes lib. de conoid. & fphæroid. propofit. 27. atta- 

men & nos prius hanc a(Dgnabimus pluribus mo- 

disjinterfeque diuerfis , ac nunquam excogitatis ; & 

hoc eò libentius, quia data occafione, aliqua noua 
geometrica exponemus. Sitergo, 


PROPOSITIO PRIMA. 


$i circa diametrum hyperbole fit etiam parabola ita diui- 
dens bafim hyperbole , cut quadratum femibafis > ftad 
quadratum femibafis parabole , eot compofita ex latere 
tranfuerfo hyperbole ,€7 ex diametro , ad tranfaerfnm 
latus. Totaparabolacadet intra byperbolam , 


Res fequentes propofit. probantur fere ijfdem 
T terminis à Luca Valerio in append, be 
de cent. grauit. propofit. pri. & 2. Elto ergo hyper- 
bola ABC i ferme cranfuerfum GB, diame- 
ter BD, circa quam fiteziam parabola. EBF, fic 
fecans AC, vt quadratum AD > fit ad quadra- 
tun DE, vt DG, ad GB. Dico totam para- 
bolam EBF, cadereintrahyperbolam. Accipia- 
tur arbitrarié pun&um L, per quod ducatur ordi- 
tatim applicata. H K L. Quoniam ex propofit. 2 1. 
prim. conic. quadratum H L, eft ad quadratum. 
AD, vt redangulum GLB, ad reĝangulum> 
GDB; & exhypothefi, cft quadratum AD, ad 
quadratum. DE, vt DG, ad GB; nempe fum- 
pta communi altitudine DB, vt iectangulum., 
GDB, ad re&angulum GB. D. Ergo exaquali; 
tnt quadratum HL, ad quadratum ED, vere- 
angulum GL B, ad rectangulum GBD., Ex 
fam; quoniam in parabola eft ex propofic. zo. lib. 

üt, quadratum. E D, ad quadratum KL, vt DB, 

s a A z ad 


ad BL, nempe fümpta communi altitudine GB, 
vt. re&argulum DBG , ad fe&aneulum LBG. 


Ergo ex equali , erit quadtatum. Ħ L, ad quadra- 
tum KL, vt re&angulum. GLB, ad re&angulum 
GBL. Acrecangulum GLB, maius eft retan- 
gulo GBE. Ergo etiam quadratum HL, maius 
entquadrato KL. Sed punáum L, fumptum eft 
aibitrarié. Ergo omnes linez ordinatim applica- 
tein pa-abola erunt minores fingulis ordinatim ap- 
plicatisti hyperbola. "Quare patet propofitum. 


PRO- 


PROPOSITIO 1I. ^ 


Si quatuor magnitudinum fit prima;ad fecundamvt tertia, 
ad quartam ; fitque ablata pars prime ad ablatam par- 
tem fécunda , vt ablata pars tertie ad ablatam partem 
quarteset [mt partes prima proportionales partibus fecun- 
de. Eritreliqua pars prima ad veliquam partem fecun- 
da „vt reliqua pars tertie ad reliquam partem quarte . 


IT vtprima 4 K B 

A B, ad fe- [ —.— ——.—]———-——1 
«undam CD,fic C L D 
tertia EF, ad 
Quartam GH; CROIRE 
fitque kB, ad G N H 
L.D, vt MF, ad 
NH: pariter fitvt Ak, ad k B, fic EM, ad MF. 
Dico etiam AK, effe ad CL, vt EM, ad GN. 
Quoniam ex hyporhefi componendo’, eft AB, ad 
Bk, vt EF, ad FM; &vt kB, adL D; fic MF, 
ad NA; ergo ex equali; vt AB, ad LD, (ic EP; 
ad NH. Ar pariter eftvt AB, ad totam C D , fic 
EF, odtotam GH. Ergo& ^B, erit ad reliquam 
CL, vc E F, ad reliquam G N. Rurfum, quoniam 
Conuertendo, eft BK, ad kA, vt FM, ad ME. 
Ergo componendo; & conuertendo, erit Ak,ad AB, 
Xt EM, ad EF. Eratautem vt AB, ad. CL; ara ad 

J iNe 


[—————-—i 


[———-———1 


6 
GN. Ergoex equali, erit Ak, ad CL, vt EM, ad 
GN. Quod &c. 


PROPOSITIO III, 


Falis flem que in prima propofrt. exceffus quadratorum 
ordinatim applicatarum tn hyperbola fupra quadrata or- 
dinatim applicatarum im parabola , erunt ad inuicem, eut 
quadrata partium diametri iuterce ptarum iater ipfas, c9 
«verticem figurarum , 


N codem fchemate,(int ordinatisrapplicatæ ad 
diametrum AEDC » HK LO . Dico ekcef- 
fum quadrati AD , fupra quadratum ED , effe 
ad exceffum quadrati HL, fupra quadratum k L, 
vt quadratum. DB, ad quadraum BL. Quo- 
niam enim quadratum totum A D, eft ad totum 
quadratum HL , vt totum redangulum. G.D B, 
ad totum re&tangnlum- G L B:- & ablatum quadra- 
tum ED, probatum eft cffe ad ablatum quadra- 
tum KL, vt ablatum redangulam DBG > ad 
ablatum redangulum LBG: eftque ablatum qua- 
dratum DE , ad reliquum rectangulum A EC, 
vtablatum quadratum Lk, ad ablatum recangu- 
lum HKO (quia cum ex hypothefi , fit quadratum 
AD, ad quadratum. D ë, vt DG ; ad GB; 
nempe vt reanguium G DB, ad redangulum., 
GBD; erit diuidendo , & conuertendo , quadra- 
tum DE, ad re&angulum AEC, vt reĝangu- 
lum 


AiE D Fea 
lum GBD, ad quadratum BD). Ergo €x pro 
pofi. anteced. erit & vt reliquum rectangulum. 
AEC, ad reliquum rectangulum HKO, vt reli- 
quum quadratum DB; ad reliquum quadratum 
B EL. Quod &oc 


PROPOSITIO IV. 


Bi ex figuris antecedentium propofitionum intelligantur gt- 
nerari conoidea , in quibus infèribentur coni Saper ġf- 
dem bafibus , €? circa eandem diametrum, Differen- 


tia conoideorum tam ficundum totum , quam fecundum 
partes 


partes proportionales , erit equals differentie coni- 
TUM a "— 


ep ex hyperbola ABC , & parabola EBF, 
intelligantur genita conoidea , in quibus fint 
infcripti pariter coni ABC, EBF. Dico diffe- 
rentiam conoideorum ; nempe exceffum conoidis 
hyperbolici fupra conoides parabolicum , qualem 
fore differentiz copmorum , '&ümatur in diametro 
BD, arbitrarié/punctun] L, perquod agatur pla- 
num HO, pnó AC, parallelum , fecans om- 
nia di&a folida., vt in fehemates-Quoniam enim vt 
quadratum. D B, adquáadratum BL, fic eft tam 
quadratumtotius A D, ad quadratum totius P L, 
quam ablatum quadratum. ED, ad ablatum qua- 
dratum ML: & quadratum DE, eft ad reĝan- 
gulum A EC, vtquadratum LM, ad rectangu- 
lam .PMR :( quia; proportiones horum quadra- 
torum, adihæc rectangula componuntur ex ijídem 
proportionibus , vt facile quilibet modice in geo- 
merria expertus poteft agnofcere). Ergo ex propof. 
2. erit vcquadratum DB, ad quadratum BL, (ic 
redangulum A E C, adredangulum PMR. Sed 
etiam ex propofit. antec. eft.vt quadratum D B, ad 
quadratum BL; ficre&angulum A EC, adre&an- 
gulum Hk O, Ergo vt re&angulum A EC, ad re- 
angulum PMR, ficidem re&angulum A E C, ad 
redangulum Hk O. Ergo re&angulum PM R3 
eric quale re&angulo H kO. Quare ctiam armilla 
circu- 


Circularis PMR $- erit qualis armille circulari 
kO. Cum vero pun&um L, fumptum fit átbi- 
trariè , fequitur omnes armillas differentiz cono- 
tum, zquales effe omnibus armillis differentiz co- 
loideorum. Ergo & differentia conorum erit zqua- 
ls differentiz conoideorum . 

Sicuti autem probatum eft totas illas differentias 
*quales effe , fic probari poteft quaslibet ipfarum 
Partes proportionales item fore equales. v. g. fi in- 
tellieatur du&um planum H O, probati poteft co- 

€m modo , partem differenti conoideorum con- 
B tentam 


tetiram inter plana HO, AC, qualem efle parti dif- 
ferentie conorum intcr eadem plana contentz;quod 
cum fit desè euidensy omittitur. Patet ergo diffe- 
rentias conoideorum & conorum , equales effe incer 
fe , tam fecundum totum ; quam fccundum partes 
proportionales- Q uod &c. 


SCHOLIVMI 


Non turbetur-autem le&or videns prefentem. 
propofitionem probati per indiunifibilium metho- 
dum, imo-admiretur excellentiam, & vniuerfalita- 
tem illius methodi veritatem prodientis etiam illis 
modis; quibus nequit manifeftari methodo antiquo- 
rum, Nam in fuperiori conftru&ione nefcimus an 
methodus antiquorum pollit adhiberi , quia in diffe- 
rentijs prdi&is nequeunt infcribi cylindri. Quid 
ergo? Conclufio demonftrata falfa erit , quia per in- 
diuifibifia fuit roborata ? Nequaquam. ^ Nam etiam 
eadem conclufio probari poreft methodo antiquo- 
rum, fed alia preparatione adhibita » Vt patebit fuo 
loco, 


.SCHOLIVM II 


Sed antequam nos expediamus à pra fenti propo" 
fitione , opere pretium ducimus manifeftare eas no- 
titi3$ , quas ex ipfa, & ex di&is in noftro lib. 4. de 
infinitis parabolis poflumus eruere. Cum enim ex 


ceflus 


F C 
teffus fepedi&i fint equales inter fe tam fecundum 
totum, quam fecundum partes proportionales; iia 
Quitur confequenter iuxta dodrinam yin 4. " i 
effe quantitates proportionaliter T tam fe- 
cundum magnitudinem , quam fecundum grauita- 
tem. Quareex propofit. r 3. eiufdem libri, centra 
Srauiratis horum exceffüum fecabunt BD, eodem 
Dado . Cum ergo centrum grauitatis differentia: s 
dorum, quodfit v.g, L, ficfecet BD, vt BL, fit 
"ipla LD ( nam idem-eft centrum grosipatiamur 
Seflus przdi&;,&conorum ABC, EBF). Ergo 

4 | B 2 ctiam 


etiam centrum grauitatis differéria conoideorum fic 
fecabit B D, in L, vt BL, fit tripla LD. Imo cum 
traiecto quolibet plano H O, parallelo A C, pars 
differentiz conoideorum contenta inter plana H O; 
AC, fit proportionaliter analoga cum parte diffe- 
rentiz conorum contenta inter eadem plana; & cun 
in illolib. 4. pluribus modis fit affignatum centrum 
grauitatis predicte partis differentie conorum,quia 
centrum grauitatis illius fic diuidit L D, ficuti ip- 
fam diuidit centrum grauitatis fruftorum conorum 
EMNF,; APRC, vtconfideranti patebit: fequi- 
tur etiam pluribus modis haberi centrum grauitatis 
differentiz conoideorum contentz intcr plana H O; 
A C ;" Notetur etiam nos in hoc opere citaturos ef- 
fe antecedentia huius operis, & propof. librorum 
nofttorum de infinitis parabolis. Dum ergocitabi- 
müs propof. huius operis dicemus, ex tali propofit. 
vel ex fchol. talis propofit. Dum vero citabimus li- 
bros de irifinitis parabolis; dicemus ex prop. tali libri 
wlis. v.g. ex propof. 4. lib. 3. intelligendo fempet 
noftri operis. 


PROPOSITIO V; 


€yligdrus Circumfcriptus conoids byperbolico eff ad ipfum » 
vé compofita ex axi, fewdiametro , € ex latere tranf" 
utr faonoidis jáh dimidium lateris tran fuer fiy «ma cum 
fertig parte, AXES ; efi diámetri y À 


Intel- 


Ntelligantur omnia folida antecedentis:propos 
fit. & ipfisconoidibus fint circumfcripti cylindri 
QC, TF. Quoniam conoides hyperbolicum cons 
latex differentia conoideorum , & ex conoide para- 
bolico; & differentia conoideorum eft equalis dif- 
férentiz conorum; ergo ratio cylindri QC, adco- 
noides A B.C, erit eadem cum ratione eiufdem cy- 
lindri ad differentiam conorum , & ad conoides pa- 
tabolicum EBF. At ratio cylindri. QG, ad dif- 
ferentiam conorum eft eadem cum ratione quadrati 
AD, ad tertiam partem rectanguli A EC, vtcon- 
fideranti patebit ;quia cum fitadconum A ens vt 


I 
m AD, ad tertiam partem fui; & adco- 
num EBF, vtidemqüadratam. A D, adtertiam 
partemquadrati E D; fequitur effe ad differentiam 
conorum vt idem quadratum A D, ad tertiam par- 
tem differentie quadratorum AD, DE; nempe 
ad tertiam partem rectanguli AEC. Cum verp ex 
hypotheft, fit quadratum A Dad quadratum E D, 
vt DG, ad GB; ergo perconuerfionem rationis, 
crit quadratum. A D, adrectangulum A EC, vt 
GD, ad DB. Et quadratum `A D, erit ad rer 
tiam partem rectanguli AEC, vt GD, ad ter- 
tiam partem. D B. Quare etiam cy!lindrus QC, erit 
ad differentiam conorum; & confequenter ad diffe- 
rentiam conoideorum , vt GD, ad tertiam partem 
DB. Pariter ratio cylindri QC, ad conoides EB F, 
efteadëmcum ratione quadrati A D, ad dimidium 
quadrati E D. Quia cum fit ad cylindrum T F, yt 
quadrátom AD; ad quadratum E D; & cum co- 
noides EBF, fit dimidium cylindri TE , vt fxpe 
probatum eft in noftris lib. de infinit, parab. Ergo 
cylindrus QC; erit ad coroides EB E, yt quadra- 
tim AD, åd dimidiam quadrati ED: ncmpe ex 
hypothefi yt DG, ad dimidiam GB, Ergo colli- 
geodo confequentia; erit cylindrus Q C , ad conoi 
des ; & ad difrerentiam conoideorum , nem pe ad co* 
noides hypeibolicum- AB € , vt ‘G D, ad dimi 
diam GBS cipitértia parte BD Q uod'eratoften- 
dendüme tA nasccne!: mosse uP 14 


tri s 
a n Di Ju ] 


PRO- 


PROPOSITIO VI. 


"2 fülidis fepe dictis j exceffus conoidis byperbalics Japra 
conum fibi infcriptum e$t «qualis exceffui conoidis pa- 
vabolici illi infèripti fapra conum illi infcriptum , tam 
fecundam tetun , quam fecundum partes proportio- 


nales . 


cle ad totos exceffus fic patebit. Cum 


enimex propofit. 4. exceflus conoidcorum fit 
qualis exceffui conorum » fi communis auferatur 


lutione trilinei mixti 
llla pars, qu& generatur cx reuoiu AOE. 


contenta à reta , & dua O B , patebit propo- 
fitum... > 

Quantum veró ad partes proportionales , non erit 
diffimilis demonftratio abantecedenti addendo, & 
auferendo partes communes fecundum quod. pla- 
num ífecans parallelum plano -A € ;- tranfit vel 


per punĝa O,I, velfuprà, velinfrà ipfa. Qua- 
re &c. 


AOE; & communis addatur pars genita ex figura 


SCHOLIVM. 


Ergo exceffus predi&ii conoideorum fupra fuos 
conos erunt quantitates proportionaliter analoga; 
tam in magnitudine, quam in grauitate, Cum er- 
8o exceílus conoidis parabolici EBF, fupra fuum 
conum fit dimidium talis coni, quia conoides cft fef- 
quialterumxonpt; TErgd &iámexcefrtis Cónoidis hy- 
perbolici ABC, fupra füum conum erit dimidium 
coni infcripri in conoide.-E BF. Quare cylindrüs 
QC, quieftad conum infcriptum in conoide para- 
polico, vtquadratum..A D ad tertiam partem qua- 
drati E D, critad exceffum.conoidis ABC; fupra 
conum ABC, vtidem quadratum A D, ad fextam 
partem quadrati DE. Quod notetur. ' 

Item, quoniam exceffus predia funt magnitudi- 
nes proportionaliter analogs in grauitate. Ergo 
idem pun&umim: BD, erit centrum grauitatis cu- 
iuslibet talium. exceffaum , Cum ergo puntum me- 

dium 


AE 


Wdiumipfius B D, fitcentrum grauitatis exceffus co- 
hoidisparabolici EBF, fupra conum EBF; fe- 
Quitur etiam centrum grauitatis exceflus conoidis 
ABC, fupra fuum conum effe in medio. ipfius 

Quod vero centrum grauitatis exceffus conoidis 
Parabolici EBF , fupra fuum conum fit medium 
PunGum ipfius BD, patet. Quia P, centrum 
Stauiratis conoidis diuidit BD > vt BP, fit ad 

D, vt 2, ad r, feü ve 8$. ad 4.. N; veró cèn- 
"um. erauitatisconi diuidit B D , fic, vt B N, fit 
Ad ND, vt 5. ad r. feü vt 9. ad 3. Ergo qualium 

ES BD, 


18 
BD, eft 12, talium PN, erit i. Cum verð fi fiat 
vt exceffus conoidis fupta conum ad conum , nem- 
pe vt 1, ad 2, fic reciprocé NP, ad P M, fit M; 
centrum grauitatis exceffus predidi. Sequitur qua- 
lium BD, erat 13, P N, 1, & BP, 8, talium P M, 
effe 2, & BM, 6. Quare patet propofitum. 


PROPOSITIO VII. 


Qylndrus circumfèriptus couaidi byperbolico eff ad ipfum, 
evt compofita ex axi, feù diametro. €» ex latere tran- 
ffierfó. conoidis , ad. dimidium lateris tranfuerfi, wna 
cum tertiaparte axis , fei diametri. 


TI. ergo quinta probatur alio modo . Sint 


folida predicta, &c. Dicocylindrüm Q C, ef- 
fead conoides hyperbolicum AB C, vt GD, ad 
dimidiam -G B, cum tertiaparte DB. Cum enim 
conoides A BC, diuidaturinconum ABC, &in 
exceffum ipfius füpraipfum; fequitur QC, cylin- 
drum efle ad conoides A B C, vt eft etiam ad co- 
num ABC, &adexceflum conoidis fupra conum 
Cylindrus QC, eftad conum ABC, vtquadra- 
tum A D, adíuitertiam partem: & ex fchol, anti 
eft ad exceffum .conoidis A B C, fupra fuum co- 
num vt quadratum. A D, adfextam partem quadra- 
ti DE. Ergo colligendo ambo confequentia , erit 
QC, ad conum, & ad exceflum, nempe ad conoides 


A BC, vt quadratum AD, ad fui tertiam partem; 


vna 


C 


Yna cun fexta parte quadrati ED. Cum autem ex 
hypothefi, fit vt quadratum AD, ad quadratum 
DE, fic DG, ad GB; erit & vtquadratum A D, 
ad fui tertiam partem,cum fexta parte quadrati E D, 
fic G D, ad fui tertiam partem cum fexta parte.» 
GB. Ergo etiam cylindrus Q€, erit ad conoides 
ABC, yt DG, ad fui tertiam partem (nempe ad 
tertiam partem ipfarum GB, B D) yna cum fexta 
Parte, GB- Actertiapars. G B, vna cumfexta par- 
te eiufdem facit dimidiam GB. Ergo QC, erit 
ad conoides hyperbolicum ABC, vt GD, ad 
D dimi- 


dimidiam GB, cum tertia arte BD. Quod er& 
oftendendum. i / u 


PROPOSITIO VIII 


Si fruflo comi cuius oppofita plana parallela , circiumferi- 


batur cylindi us » C alter ioferibatur , cuius bafis mi- 
nor bafis frusts Q latera trapezi genitoris frufti pro- 
ducantur [oue ad concurfùm cum diametro. Tubus 
cylindricus , oui ef excelfus cylindr: circumfcripti fuprá 


eylmdrum wfériptum , erit ad excofum frusti fupra 


Gylmdrum tofciptum , vt compofita. ex: diametro fru- 
Fi , E ex dupla intercepta inter minorem bafim , Qi 


puut£um concuvfus laterum trapezi ad compofrtam ex 


tali intercepta , EP ex tertia parte diametri fruffi.. 


^Ruftoconi AB € D, cuius diameter ET, & 
oppofita plana parallela ad inuicem fint BC, 

A D ,. circumfcribacur cylindrus- G D, & infcri- 
Datur H C. & latera .A D,DC, producantur vf- 
que dum occurrant, T E, produce in I. Dico tu- 
bumoylindricum. GH C D, effe ad exceffüm fruftí 
A B CD, (apracylindrum. BL, nempe ad folidum 
genitum ex triangulo. A BH, reuoluütocirca ET, 
vtcompofitaex T E, &exdupla IE, ad 1 E, vna 


cum tertia parte T E. Cum cnim cylindrus G D, | 
fitadcylindrum. BL, vtquadratum A T, ad qua- ‘ 


dratum TH, feù BE; nempe vt quadratum. T1, 
ad quadmeum IE. Ergo & perconucríioneratio- 
nis, 


nis, erit GD, ad tubum GH CD, vt quadratum 


1T, ad exceffüm ipfius fupra quadratum. 1E; nem- 
pe ad. dupluin re&angulum. LET, cum quadrato 
T E; nempead re&angulum füb compofita ex dupla 
IE, & ET, & fub ET. Quare & conuertendo , 
erit tubus GH K,ad GD, vt predium rectan- 
gulum ad quadratum 1T. Cylindrus GD, eft ex 
di&is in fchol. 2. propofit. 15. lib. 2. ad fruftum.. 
ABCD, vttripla Tl; ad TI;1E,& harum ter- 
tiam minorem proportionalem ; nempe ducendo has 
in IT, vt triplum quadratum IT, ad quadratum 


lT,rectangulum T1 E, & redangulum fub TL& 
fub 
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fub tertia proportionali ( quod rectangulum eft g- 
quale quadrato IE): nempe fubtriplando terminos; 
et GD, ad ABCD, vt quadratum TI, ad ter- 
tiam partem quadratorum TI, IE, & rectangult 
T1 E, qua tertia pars eft equalis quadrato IE, re- 
dangulo IET, & tertiz parti quadrati TE. At 
idem cylindrus G D, cft ad cylindrum BL, vt 
quadratum. AT, adquadratum HT, feù B E; hoc 
eft vt quadratum T i, ad quadratum 1E. Ergo 
idem cylindrus G D, erit ad exccflum fiufti ABCD, 
fupra cylindrum BL, vt quadratum TI, ad re- 
angulum lE T, vna cum tertia parte quadrati 
TE; nempe vna cum redangulo contento fub 
TE, & fib tertia parte TE. Aft erat fupra» 
tubus GHK, adcylindrum G D, vt rectangulum 
fub compofita ex dupla 1E, &ex ET, & fub TE, 
ad quadratum IT. Ergo ex equali ; erit tubus GHk, 
ad exceffum frufti A B.C D ;fupracylindrum BL, 
vt; predictum rectangutuni , àd rectangülim- 1E T, 
yna cpm rectangulo lüb" T E, & fub tértia' parte ET. 
Qua dao rectangula cum fint idemac rectangulum 
fub compofitae£ 1E, & cxtertia parte ET, & fub 
AE. Sequitür-GH k, effead exceflum prdiétun, 
yt icctangalum fub compofita ex duplà IE, & cx 
ET, & dub: E T; àd rectangulum fub eadem E T, 
& füb compofitaex LE, & ex tertia parte ET; nem- 
pE propter commune latus ET, vtcompofita ex du- 
pla IE, & ex E T, ad. tE ; €um tertia parte ET. 
Quod erat oflendendum. 


PRO- 


PROPOSITIO IX. 


Si vea AB, fit tta bifariam in C, Qj in D, E, n 
remotè à C, (jf. pariter in F, G, equevemoté à (5 fit- 
que reltangulum AFB, equalequadrato DC, Erit 
etiam reéZangulum. ADB, «quale quadrato FC. 


Vm enimre&angulum A F B, diuidatur in re- 
C &angulumfüb AF, in D B, & in re&angulum 
A F D, nempein re&angulum fub FD, in GB. a 
So rectangula AF, DB; FD, GB, erunt æqualiaą 
Quadrato D C. Quare addito communi reĝangu- 
lo FDG. Ergo re&angula AF, DB; FD, GB; 


A F D C E ou Gc 
[I ——1——d9————1 
EDG, erunt equaliaquadrato D C, & rectangulo 
EDG; nempequadrato F C. Atre&angula FDG, 
& F D, GB, faciunt re&angulum FD B. Quod cum 
Ie&angulo AF, DB, facit redangulum ADB. 
Quare etiam re&angulum ADB, erit equale qua- 
drato FC. Quod &c. 


PROPOSITIO X. 


Si copo; des byperbolicum includatur mtra fruftum con! cum 
babens oppofitas bafes parallelas , G) latera trapezi geni- 
| fen 
toris fiut fint partes afymptoton hyperbola gemtricis 


€07201- 


2 
didi s intraque fruflum conicum , & fupra minori bh- 
ff ipfius infèribatur cylindrns: Erit excoffus fruffi coni- 
ci fapra cylindrum fibi infcriptum equalis conoidi hy- 
perbolico , tam fecundum totum , quam fecundum partes 
proporttonal:s , 


Onoides hyperbolicum A BC, cuius diame- 
C ter DB, latus tranfuerfum E B, centrum F, 
afymptoti hyperbolæ genitricis FG, FH ; intelli- 
gaturinclufum intra fruftum conicum GIK H, cu- 
iusoppofita plana parallela fint lk, GH, & in ipfo 
fit infcriptus cylindrus IM; Dico exceffm frufti 
GIKH, fupra cylindrum I M, equalém'effe conoi4 
di ABC, tam fecundum totum, quam fecundünis 
partes proportionales. Sumatur enim in diametro 
arbitrarié punĝum O, per quod agatur planum- 
NOP,GH, parallelum, fecansomnia folida, vrin 
fchemate. Quoniam enim quadratum N O, eft x- 
quale tam rectangulo N QP, cum quadrato QO; 
quam recangulo N R P, cum quadrato R O. Ergo 
rectangulum. NQ P, cum quadrato QO; erit æ- 
quale rectangulo NR P, cum quadrato RO. At 
€x 2. conic. propofit, 10. rectangulum NQP, eft z- 
quale quadrato IB, feù quadrato R O. Ergo reli- 
guum rectangulum NR P, erit æquale quadrato 
QO. Quare ctiamarmilla circularis N R P, erit æ- 
qualis circuJo QT. Punctum autem O, fumptum 
eft arbitrarie ; erro omnes Armillæ genitz ex reuo- 
latione trianguli GIL, circa BD, erunt zquales 

omni- 


Manibus circulis conoidis A BC, A C, párallelis. 
trgo & folidum genitum ex triangulo, nempe ex- 
tellusfrifti. GI KH, fupra cylindrum: 1 M, erit 
*qualis ipfi conoidi A BC. Quod veró oftenfum 
Wde rotis iltis folidis, probareturetiam de partibus 
Proportionalibus; quia eodem modo probaretur v. 

` parte exceffus contentam inter plana N P, 

H, zqualem effe frufto hyperbolico AQT C. 
Quare patet predicta folida «qualia effe tám fecun. 

| D dum 


Hu 
hl 
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26 
den totum , quam fecundum partes proportiona- 
les. Quod &c. 


SCHOLIVMI 


Licet hzc propofitio oftenfa fit pcr indiuifibilia; 
poteft tamen probari modo Archimedeo. Cum e- 
nim probatum fit armillam circularem NR P, g- 
qualem effe circulo QT, etiam ( (i infcribantur ) 
tubus cylindricus N L P, infcriptus in exceffu frufti 
coni fupra cylindrum, erit equalis cylindro QV, 
infcripto in conoide . Si ergo diuidatur BD , in 
quibufcunque pundis , & per hzc agantur plana vt 
fupra, & fianttübi , & cylindri modo antedi&o, fa- 
cile patebit omnes tubos cylindricos infcriptos in 
exceflu frutti coni fupra cylindrum, zquales fore.» 
omnibus cylindris in conoide infcriptis . Quare fi 
hzc diuifio fiat per continuam bifle&ionem D B; 
partiumque eiufdem ; quia tam in exceffu frufti fu- 
pra cylindrum, quamin conoide infcribemus folida 
ab ipís deficientibus defe&u minori quacunque 
data magnitudine; tandem concludemus exceffum 
predidum , & conoides effe magnitudines zqua- 


les. Hzc autem viris Euclideis , Archimedeifque . 


funt nimisobuia.,. 


SCHOLIVM II 


Poteft ergo confequenter ad fuperius fpe dicta, 
dedud 


va H 


deduci ex his , exceffum predictum , & conoides hy- 
perbolicum , effe quantitates proportionaliter ana- 
9gas tam in magnitudine, quam 1n grauitate , tam 
fecundum totam, quam fecundum partes proportio- 
dales. Vnde fi aliquo pado inuentetur centruma 
grauitatis , vel totius exceffus predia vel partis e- 
lus in B D; idem erit centrum grauitatis conridis 
hyperbolici ABC, vel fegmenti ciulden , gr 
ldem intelligatur è contra. 


v^ 
EU SCHO. 


- ti 


SCH Q:&.I VM IL. 


Galileusin poftremis dialogis pag: apudnos, 28» 
oftendit paradoxum quodam ;: nimirum, circuli cir” 


cumferentiam zqualem effe puncto.. Vthoc often 
dat vtitur exceffà cylindri fupra hemifphxrium , & 
cono, vt ibidem poteft confpici. Sed ficuti vfus füit 
exceflu cylindri fupra liemifpherium;, fic etiam po- 
terat vti exccffu cylindri fupra hemifphæroides; ea* 
dem enim fuiffet demonftratio.. Paradoxum Galile! 
oftendimus & nos in appendice noftri libelli fexa- 
ginta problematum geometricorum »adhibendo ex- 


ceffum cylindri füpra conoides xxrabolicum, & ip- 
y f , 


fumconoides. Hocidem paradoxum facile ex præ- 
fenti propofit, patebit confirmari pofle , adlibendo 
exceffum praedictum frufti coni iG LIKH, fupra cy* 
lindrum IM ,. & conoid:s hyperbolicum: ABC- 
Probatum eft enim, Vbicunque traiciatur planum 
NP; plano GH, parallelum , femper: armillam 
NA P, zqualemeff? circulo QT; ficuti quamli- 
bet partem exceffus qualem etfe propertionali pat* 
ti conoidis.. Cum ergo cxccflus przdiétus deltast 
in circun.ferentia citculi cuius diameter Ik, ficuti 
conoides definic in puno B; videtur ergo collig! 
citcuu;ferentiam «qualém effe vertici B, 


PROPOSITIO XI. 


Cylindrus civcumferiptas: conoidi byperbolieo " ad ipfum , 
rut compofita ex axi , fèù diametro, E ex atere vs 
uero conotdis , ad dimidium lateristranfnerfi yina cum 
tertia parte'axis y fendiametri . 


FN Onoidi hyperbofico A BC, cuius diameter 
DB, s tranfuerfum: E B, fit circumfcri- 
P ptus 


50 ; 
ptus cylindrus O C. Dicohunceffeadillud vt ED; 
addimidiam EB, cum tertia parte BD. Sit Fo 
centrum hyperbolz genitricis, & FG, FH, (nt 
eius afymptoti , & per B, fitducta IB, parallela 
GD; intelligamufque ex reuolutione trapez!) 
GIBD, circa B D, genitum effe fiuftum conicum 
GI KH, cui fitcircumfcriptus cylindras NH, & 
infcriptus 1M. Quoniam linea GH, diuifa eft fe- 
cundum conditiones propofit. 9. nam ex propofit. 
io. 2. conic. rectangulum GAH, cft quale qua- 
drato 1B, {eù quadrato LD. Ergo rectangulum 
GLH, erit zquale quadrato A D. Ergoetiam at- 
milla circularis GLH, quæeft bafis tubi cylindrict 
NLP, erit xqualiscirculo A C, bafi cylindri O C- 
Cum ergo cx propofit. anteced. exceffus frufti coni 
GIKH, fupracylindram IM, fit &qualis conoidi 
hyperbolico AB C. Ergo tubus cylindricus N L P; 
ad illum exceffum, & cylindrus OC, ad conoides 
erunt in eadem ratione. At ex propofit. 8. tubus eft 
adexccffum vt E D, ad EB, cumrertia parte DB. 
Quare patet propofitum. 

Oftenía ergo proportione cylindri circumfcripti 
concidi hypeibolico ad ipfum , facile docebimus if 
qua linea diametro parallela fit centrum grauitatis 
femihypeibola. Sit ergo. 


| 
| 


PROPOSITIO XIL 


$i fiat vt fémibyperbola ad dimidium parallelogrammi fibi 


circumfiripti , fic compofita ex femilatere tranfùerf hy- 
perbole , € ex tertia parte axis eiufdem, ad aliam: dein- 
de fiat eut compofita ex latere tranfuerfo [4 eX AXI , ad 
tnuentam , fic bafis feunbyperbola ad füipartemabfcin- 
dendam incipiendo ab axi. (2ntrum grauitatis feunby- 
perbole erit im linea per punédum duéta axi parallela , 


Sto hyperbola ABC, cuiusaxis BE; centrum 
^4, G; latustranfuerfum F B; parallelogrammum 
ĉi circumfcriprum fit D C ; fitque BH, tertia pars 
bp. & fiat vt ABE, ad dimidium DE, fic GH, 
ad Ek; & pariter fiat vt FE, ad Ek, fic A E, ad 
EL; ac per L, ducatur LM, parallela BE. Dico 
in ML, effe centrum grauitatis femihyperbol 
ABE. Intelligamus DE , cum femihyperbola- 
ÀB E, rotari circa BE. Quoniam ex propofit- 5. 7» 
ti.cylindrus DC, eft ad conoides ABC, vt 
FE, ad GH; & ratio F E, ad GH (de foris fumpta 
EK; componitur cx rationibus F E, ad Ek, & hu- 
lis ad GH. Ergo etiam ratio cylindri ad conoides 
"omponetur ex ijídem rationibus. Sed ex íchol. r. 
Propofit. 5. lib. z. ratio cylindri ad conoides compo- 
litur etiam ex ratione dimidij D E, ad AB E, & ex 
tatione A E, ad interceptam inter EB, & centrum 
*qulibrij ABE, feù grauitatis duplicata m" 
E ac 


TM 


TOS "Ly — ES 


m Ame 


ad partes AE; & fupra factum eft conuertenido, vi 


dimidium DE; ad ABE, fic kE, ad GH: Er- 
go rationes. F E, ad Ek, & Ek, ad GH, zquales 
erunt rationibus Ek, ad GH, & AE, ad prædi- 
Gaminterceptam. Ergo fi auferatur communis rå- 
tio kE, ad GH; FE, ad Ek, erit vt AE, ad il- 
laminterceptam. Sed exconftrüctione , vc FE, ad 
Ek, fic AE, ad EL. Ergo L, erit centrum zqui- 
libri; femihypetbole. Et confequentér in LM; 
erit centrum grauitatis femihyperbolx. Q: od &c. 
SCHO- 


SCHOLIVM-' 


Tria autem , qu colle&a funt in quamplurimis 
propofitionibus lib.5. colligentur etiam nunc. Nam 
primb; tam fuper D E, quam fupra ABE , intelle- 
Qis cylindricis re&is equealtis refe&is diagonalicer 
plano tranfeunte per E B; & per latusoppofitum ip- 
fi DA, colligentur cubationes amborum truncorutm 
Cylindrici fuper femihyperbola exiftentis , cum hac 
tamen diuerfitate ; quod cubatio trunci finiftri dabi- 
tur femota hyperbola quadratura; quia fine tali qua- 
dratura datur ratio D C, cylindri ad conoides 
ABC; fecüs dicendum de cubatione trunci dexte- 
ti, que non habetur nifi fuppofita quadratura. Se- 
cundum eft ( quadratura fuppofita ) ratio cylindri ex 
D E, circá D A, ad annulum ftri&um ex femihyper- 

ola ABE, circa DA. Tertium eft ratio conoi- 
dis, & prdi&i folidi ad inutcem , pariter fuppofita 
Quadráturá . 

. Sed antequam vlterius progrediamur , ficuti pla- 
libus modis patefacta eft ratio cylindri circumfcri- 
Pti ad conoides,fic non erit inutile affignare centrum 
Stauitatis conoidis. Sitergo. 


PROPOSITIO XIII. 


Centrum grauitatis conois hyperbolic fic diuidit d uode 
cimam partem diametri eiufdem ordine quartam à ba- 
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ff» "vt pars propisouior bafi, fitvad reliquam, vt di- 
midium lateris tranfuwerfi conoidis , ad tertiam partet 
fne diametri, 


EF: conoides hyperbolicam quodcunque 
A B C, cuius axis, feù diameter B D, fic fe 


cetur in L, vc BL; fit dupla LD, & ficin Qo V 
BQ, fit tripla QD. Ergofic LQ, erit duodecim? 
pars totius BID ; & ordine quarta incipiendo à D" 
Sit G B, latus tranfuerfum conoidis, & LQ, fic 


fece- 


| 
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fecetur in P, vt QP, fit ad PL, vt dimidia G B, ad 
tertiam partem BD. Dico P, effe centrum graui- 
tatis conoidis hyperbolici tA BC. Infcribantur co- 
noides parabolicum E BF, & coni, vt factum eft fu- 
pra. Quoniam ex fchol. z. propofit: 4. Q, eft cen- 
trum grauitatis tam differentiz conorum , quam dif- 
ferentiz conoideorum , & vt cftenditurà multis y & 
etiam à nobislib.4. propofi. 14, Ly eft centrum 
grauitatis conoidis parabolici E BF; ergo fi LQ; fic 
diuidaturin P, vtótreciprocé QP, ad P L, vt co- 
noides E B F, ad differentiam conoideorum;erit P; 
centrű grauitatis roríus conoidis hyperbolici ABG. 
Sed vr conoides EBF, ad differentiám conoi- 
deorum; fic dimidia G B, ad tertiám partem. D D, 
Vt ftatim patebit. Ergo patét propofitum. 

Affumptüm vero patetex dictis. Quia facile pa- 
tebit conoides E BF; effe ad differentiam conoi- 
deorum, feu ad differentiam conorum, vt dimidium 
quadrati D E, ad tertiam partem rectanguli A EC. 
Xed cum ex data hypothefi , fit diuidendo;, & con- 
lertendos quadratum D E, ad re&angulum AEC, 
wG B, ad BD. Erit.& vcdimidiu n quadrati DE, 

tertiam partem rectanguli AE C, fic dimidia. 

B. adtertiam partem. BD. 


SCHOLIV M. 
ISi quis veró fcire cupiat, in qua prepertione fece- 


lüt tora B.D,-d»centro grauitatis P; boc;rali difeur- 
E 2 fa. 


ko 

F 
fu obtinebit. Quoniam enim conuertendo L P, eft 
ad PQ, vt tertia pars BD, ad dimidiam GB; 
ergo cum BL, ftt octupla LQ, BP, ericad P Qg 


Vt 9. terti parres B D (nempe vt tripla B D) cum 
$. dimidijs GB (nempe cum quadrupla GBJ ad 


dimidiam GB. Pariter cum DQ, fit tripla QL5 | 


erit PQ, ad P D, vt dimidia GB; ad quadrupla? 
dimidiam GB ( nempe ad duplam GB) vna cu? 
tribus tertjs partibus. BD (nempe cum BD). Ef" 
go ex zquali erit BP, ad P D, vt quadrupla G P; 
vna 
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vnacumtripla BD; ad duplam GB, cum BD. 
Et fübquadruplando terminos, erit BP, ad PD, 
vt G B, cumfubfefquitertia B D, ad dimidiam GB. 
cum quarta parte BD. 


PROPOSITIO XIV. 


Centrum grauitatis comoidis byperbolici fic diuidit quartam 
partem diametri eiufdem ordine fecundam à bafi , ut 
pars propinquior bafi fft adveliquam , cot fexta pars laa 
teris tranfuer[r, ad tertiam partem compofita ex latere 
tranfuerfo, Qf €x diametro, 


Ed in fchem. anteced.fuüpponat prudens geome- 
tradiametium. BD, fecari bifariamin L, & 

D, bifariam in Q; deinde LQ, ficfecariin P, 
Vt. QD, fitad PL, vt fexta pars GB, ad tertiam 
parten GD .-Dico P, effe centrum grauitatis 
conoidis A BC, Cumenim Q, fit centrumgraui- 
tatis coni AB C, & ex fchol. propofit. 6. L, fit 
Centrum exceffus conoidis fupra conum; & cum fit 
QP rad PL, vtfexta pars GB: ad tertiam par- 
tem GD, nempe exhypothefi, vt fexta pars qua- 
drati: D E, adtertiam partemquadrati. AD; nem- 
Pe ex fchol. cit, vt exceffusconoidis fupra conumad 
lpfumconum. Ergo ex Archimede in zqueponde- 


"Jantibus , erit P, centrum grauitatis totius CO- 


Moidis ~ 
F SCHO- 
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PE 


Modus: prafens affignandi centrum grauitatis? 


conuenit cum antecedenti, vt attenté confideranti 
patebit. Effet etiam alitissmodus.inueniendi tale.» 
centrum grauitatis, 1nuento prius centro grauitatis 
exceffus. frufti conici Íapra cylindrum fibi inferi” 
ptum . Ex fchol. enim 5.propofit..:o. patettalem 
cxceffum., & conoides hyperbolicum, effe quantita- 
tes proportionaliter analogas.. Centrum vei. gra- 
uitatis prædictiexceffus facile habebitur. Nam ex 
diétis in lib. 4. totius fiufti coni habetur pluribus 


modis-centium grauitatis. Sed: habetur etiam cér- 


erum grauitatis cylindri in friftoinfcripti ; habetur 
que: ratio talis cylindri ad exceffüm frufti füpra ip- 
fum. Quare centrum predicti exceffüsnon ighora- 
biture; Vice verfa tamen , modi réperiéndi centrum 
grauitatis conoidis affignati in düab»s propofit. an- 
teced. quadrabunt.etiam predi&o cxceffui. 

Sed ficuti in fuperioribus docuimus.in qua linea 
diametro parallela fit centrum: gravitatis femihy? 
perbolæ, fic videtur conueniens docere in qua linea 
diametro: parallela fit centrum grauitatis fegmenti 
femihyperbolz contenti inter daaslineas bafi paral- 
lelas- sed com inuentioni talis linez pramiffa fit ra- 
tio cylindri circumforipti conoidi ad ipfum: conoi- 
des, fic in prefentiarum anteponenda videturratio: 
cylindri circumícripti: fegmento: conoidis hypet* 

bolici 


i4 
bolici contento inter duo plana bafi parallela, ad 
ipfüm.,. ee 


PROPOSITIO XV. 


Si fegmento conoidis byperbalici refecti plano bafi parallelo, 
fit circumferiptus cylindyws . Erit bic ad ipfum féemen- 
tum, cut vel angulum Mb compofita ex latere tranfuer- 
fà , && ex diametro conoldis , (y fub diametro, ad re- 
angulum f eadem copa ff: : &/ feb d'ametro C0- 

Mioidis adag: tictgo , Dni cumkeEdngulo Jib compofi- 
fta ck Amao lateris trapfucrft , Gi wetertik parte dia- 
ner /ruffuj eo fab eadh fertis parte, E 


Onoides hyperbolicum cuiusbafis A C, ver- 
rex B, diameter D B-y latas-tranfuerfüum., 
GB, intelligatur fe&urh plano HK 1, AC, pa- 
1allelo , & ipfi fit circumferipcus cyliadrus E C DD. 
co hunc effe ad feg entum conoidis ; Vt rectanga- 
lim GDB, ad re&angulum “fub G D; in BK, 
vnacum rectangulo fub com pofita ex dimidia: GB , 
&tertiaparte Dk, &fubtertiaparte Dk. | 
Segmento A HIC, intelligatur inferiptumfeg. 
mèntum EN O F; conoidis parabolici cuius ver- 
tex B, conditionis fupra fepe expofitæ; & in talibus 
fegmentis intelligantur fega:»cnta conorum inferi- 
Ptorum in integris conoidibus, que fint APQC, 
ERSE. Quoniam fruftum AHTC, conftat ex 
ftufto parabolico , & ex dife: centia fruftorum ER 
dco- 


deorum; & ex propofit. 4, differentia fruüftorum co- 
noideorum eft qualis differentiz conórum ; ergo 
LC, erit ad fruftum AHIC, vteft ad fruftum» 
parabolicum; vna cum differentia fruftorum cono" 
rum. Hanc ver rationem fic venabimar. Cylin- 
drus LC, ad fruftum parabolicum ENO F, ha- 
bet rationem compofitam ex ratione cylindri LC; 
ad cylindrum. T E, tali frufto parabolico circum- 
fcriptum, & huius adipfum fruftum: LC, ad TF, 
.eft vr quadratum A D, adquadratum ED; nem- 
pe exhypothefi,vt DG, ad GB. Cumautem eX 


pro- 


ptopofic. 3. lib. 4. fit T F, ad EN OF, vt parailc- 
logrammum T F, adtrapezium ERSF; &cumex 
Propofit,8. & 9- lib- prim. fit T F, parallelogram- 
mum a trapezium ER $F, vt dupla E D, ad ED, 
cum R K, vel vedupla D B, ad D B, cum Bk ; fe- 
quitur cylindrum LC, ad fegmentuum parabolicum 
EN OF, habere rationem compofitam ex ratione 
DG, ad GB, & ex ratione duplz DB, ad DB, 
cum Bk, Sedex di&is rationibus componitur quo- 
que ratio dupli rectanguli GD B, adre&angulum 
GBD, cumredangulo GBk. Etc vt duplum re- 
Qangulum GDB, ad predica confequentia; fic 
triplum rectangulum. G D B, ad fexquialterum re- 
&angulorum-.GB D, GBk. Ergo LC. erit ad 
(cementum  EN'OF ,. vt triplum re&angulüm , 
G OB, ad fefquialterum re&tangulorum GBD; 

GBk. Quod feruetur. l 
Ex propofit. 14, & 15, lib. 2. habemus tam totum 
Oylindrum LC, quam ablatum. T F, cfíe illum ad 
Iruftum conicum. A P QC, hunc vero ad fruftum 
Conicum ERSF, vttripla DB, ad DB,BR,& 
arum tertiam minorem continué proportionalem. 
tgo & reliquum ad reliquum erit vt totum ad to- 
tum: nempetubus cylindricus LEM, erit ad diffe- 
tentiam fruftorum conorum, vt tripla DB, ad DB, 
, & illam tertiam proportionalem. Tunc argu- 
Mmentetur fic. Ratiocylindri. LC , ad differentiam 
tementorum conorum compọnitur ex ratione L C, 
tubum LEM, & huius ad differentiam fegmen- 

E torum 


A E Fc 


torum conorum : at LC, adtübam eft vt quadra: 
tum AD; ad rectangulum. AE C, nempe ex'hy- 
pothefi fuppofita per conuerfionem rationis , vt 
G D, ad DB: tubus auten cft ad differentiam fru- 
ftorum conorum vttripla DB, ad DB, Bk, & il- 
lam tertiam proportionalem. Ergo ratio L C, ad 
differentiam fegmentorum conorum componetur 
quoque ex rationibus G D, ad D B, & triple DP» 
ad D5, BK, & illam tertiam proportionalem. Scd 
ex dicis rationibus componitur etram ratio tripli 
rectanguli G D P, ad quadratum DB, re&angulum 
DBk, 
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DBk, & rectangulum fub DB, & fub illa tertia» 
proportionali ( quod eft #quale quadrato medi 
Bk). Ergo LC, erit ad differentiam fruftorum co- 
horum, vttriplum rectangulum. G DB, ad quadra- 
ta DB, Bk, cumredangulo DBK; nempe ad tria 
quadrata Bk, cumtriplore&angulo Bk D, & cum 
quadrato Dk (, quia quadratum DB, diuiditur 
in quadrata Bk, kD, & in duorectangula B k D; & 
pariter rectangulum. D B k, diuiditurinquadratum 
Bk, & in rectangulum Bk D). Cum autem fupra 
probatum fit ,effe- LC, ad fruftum ENOF,'vt 
idera triplum re&angulum G D B, ad fefquialterum 
te&tangulorum GB D, GBk. Ergocolligendo am- 
boconfequentia ,erit L.C, ad fruftum , & ad diffe- 
rentiam fruftorum conorum fimul , nempe ad fru- 
fum AHIC, vttriplum rectangulum. G DB, ad 
triplum quadratum Bk, cum triplo re&angulo 
kD, cum quadrato K D, & cum fefquialtero re- 
&angulorum GBD, GBk. Ergo & vt horum pla- 
horum tertie partes: nempe LC, eritad AHIC, 
Yt re&angulum GDB, ad quadratum. BK, cum 
te&angulo Bk D, & cum tertia parte quadrati D k, 
vna ccm dimidio re&angulorum GB D, GBK. 
Cum veró dimidium redanguli GB D, diuidatur 
in dimidium GBK, & in dimidium GB, KD. 
Ergo dimidium re&angulorum GB D, GBK, erit 
re&angulum GBk, cum dimidio re&danguli GP; 
KD. Sicrgofimul iunxerimus re&angulum GBK, 
"umquadrato BK, & eum re&tangulo B KD) habe- 
F z bimus 


bimus redangulum GD, Bk. Pariter fifimul ian- 
Xerimus rectangulum fub dimidia. G B, & fub D Ks 
cum tertia parte quadrati DK, nempe cum rectañ- 
gulo fub DK, &fub tertia parte Dk, habebimus 
rectangulum fub compofita exdimidia GB, & ex 
tertia parte Dk, &fub DK, Ergoà primoadvlti- 
mum conclodemus, effe: LC , ad fruftom conoidis 
hyperbolici A HAC, vt reetangulum GDB, ad re 
ctangulum. G D, BK, cum rectangulo fub compo* 
fita ex dimidia GP, & ex tertia parte Dk, & fub 
DK. Quod eratoftendendum., 


SCHO- 


SCHOLIVM. 


Proportionem pradicti cylind:i ad illud fegmen- 
tum hyperbolicum , etiam duobus alijs modis, con- 
fequenter ad faperius dicta , liceret colligere. Cum 
enim tale fegmentum conftet ex fegmento coni fibi 
Infcripto , & ex exceffa fupra ipfum ;.& cum talis ex- 
ceffus fit x qualis exceffui fegmenti conoidis para- 
bolici fupra fuum fegmentum conicum; & cum ex 
dictis in ijs qua de infinitis parabolis confcripfi- 
Mus, facile liceat colligererationem L C; & ad feg- 
mentum conicum A P QC, & ad exceflum fegmen- 
ticonoidis parabolici E NO F, fupra fegmentum 
tonicum ER S F+ fequitur facileetiam nos obtine- 
te rationem LC, ad í:gmentum AHIC. Pari- 
ter fi in fchemat. propofit. ro. tam fegmento v. g. 
AQTC, quam fegmento excetfus frufti conici 
SNPH, füpracylindrum R M, mente concipia- 
Mus circumferibi cylindros; patet exdictis in eadem: 
Propofitione, tubum cylindricum cuius bafis armil- 
lacircularis GL Hs altitudo OD, zqualem effe 
Sylindro circumfcripto fegmento AQT C. Pari- 
terque patecexceffum frufti GIN PH, fupracylin- 
dtum R M, zqualem effe fegmento A QT C. Cum 
*Igo ex dictis in opere fupra citato , faciliffime» 
Poffimus habere rationem przdicti tubi ad illumex- 
geffum fupra cylindrum ; faciliter etiam habebimus 
tationem cylindri circum(cripti (egmento byperbo- 

tico 
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lico AQTC, ad ipfum fegmentum . Hxc non 
continent multum difficultatis, quapropter fufficiat 
ea lectoribus indicaffe. 

Sicuti fufficiat ex antecedentibus indicare. mo- 
dum reperiendi in quà linea parallela. Dk, fit cen- 
trum grauitatis fuppofiti fegmenti femihyperbolz 
AHKD. Hocautem reperietur ex di&tis , fi fiippo- 
natur fegnenti AH K D, quadratura,nempe ratio» 
quam habet ad ipfum parallelogrammum L D, Cym 
enim cylindrus. L C ,. habeatad fee mentum conoi- 
dis AHIC, ex fchol. pri. prop. 3. lib. 5. rationem 
compofitam ex ratione dimidij parallelogrammi 
LD,adíegmentum AHk D, &exratione A D; 
ad interceptam inter. D, & centrum zquilibrij feg- 
menti acceptum in. A D; hoceft centrum grauitatis 
duplicati fegmenti A H k D, ad partes. A D; fequi- 
tur, quod fi ex proportione cylindri L C, ad feg- 
mentum, conoidis AHIC ; nempe ex ratione ex- 
preffa in prefenti propofitione;fübtrahatur fuppofita 
ratio dimidij parallelogrammi: L D, ad fegmentum 
parabole: 4 HK D, remanebit: ratio A D, adinter- 
cepram inter D, & centrum quzfitum. 

H: c punctoinaento,non ignorabimus tria folita » 
quz (zpe fz pius deduximus in non paucis propoft- 
tionibus lib. 3. Nam primo non ignorabimus ratio" 
nem cylindri ex LD, ad folidum ex fegmento 
AHKD, circa LA . Secundo non ignorabimu$ 
rationem fegmenti AH IC, ad folidum predium 
circa AL. Tertio tam fupra LD, quam fupra» 

A HKD, 
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A HKD , intelle&is cylindricis rectis æquealtis fe- 
Qis diagonaliter plano tranfeunte per Dk, &per 
latusoppofitum ipfi L A, minimé 3gnorabimus cu- 

ationes truncorum cylindricifuper A HkD, exi- 
flentis. Hac tamen differentia, quod cubationem 
trunci finiftri hababimus fine fuppofitione alicu- 
ins quadraturz ; non fic cubationem trunci dex- 
teri. 

His oftenfis non erit inutilé oftendere modum- 
inveniendi centrum grauitatis fegmenti conoidis 
hyperbolici AH LC. Sed prius oftendatur fequens 
propofitio- 


PROPOSITIO XVI. 


Differentia fipradi&torum. frufforum conoideorum efl ad 
figmentum conoidis parabtlici , ot quadrata axium to- 
tius conoidis , (9 conoidis ad verticem , "oua cum Te- 
angulo contento Jab his axibus , ad fèfyuialterum re- 
angulorum contentorum fuh latere tranfuerfo , Qj. fab 
predikis axibus . 


Int ergo fegmenta anteced. propofit. Dico dif- 
ferentiam friftorum AHIC, ENOF, effe 
id (egmentum parabolicum. EN O F, vt quadrata 
B, Bk, cumredangulo DBk, adícíquialterum 
teangulorum GBD, GBK. Differentia enim- 
Ptedi&a ad fegmentum ENOF, habet rationem 
COmpofitam cx rationedifferentiæ ad tubum cylin- 
dricum 
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dicum LEM; huius ad cylindrum TF; & hi 
iusadfegmentum EN OF. Cum autem differen- 
tia fruftorum conoidcorum fit, ex füpradi&is , x qua" 
lis.differentie froflorum conorum infcriptorum ift 
ipfis; & cum differentia fruftorum conorum fit ad 
tubum LEM, vt facile poteft deduci ex dictis it 
Íchol. 4. propofit. 1 4.lib.2. vt DB, cum BK, & 
cum harum tertia minori proportionaliadtres D B» 
Sequitur etiam differentiam fegmentorum conoi- 
deorum, effe ad tubum cylindricum L E M, vr D P, 
BK, & illatertiaproportionalisad tres DB. Cum 
veró LEM, tubus fit ad cylindrum TF, vt rc 
ciangulum AEC, ad quadratum ED , nempe 
diuidendo, ex hypothefi frequenter vía, vt D B; 
ad BG, fei vttripla DB, adtriplam GB. Ergo 
ex zquali , erit diferentia fegmentorum conoideo- 
rumadcylindrum TF, vc DB, Bk, cum illa ter- 
tia proportionaliad triplam GB. Cylindrus T F 
ecftad fegmentum EN OF, vt dicetur inferius , Vt 
dupla DB, ad DB, cum BK. Ergo à primo ad 
vltimum , differentia fegmentorum conoideorum» 
ad fegmentum ENOF , habebit rationem com- 
pofitam exratione D B, Bk, & harum tertiz pro* 
portionalis ad triplam BG, & ex ratione duple D B; 
ad DB, Bk. Sed ex didis rationibus componitur 
quoque ratio duorum quadratorum BD, duorum 
rectangulorum D BK ; & duorum rectangulorum^ 
fub DB, & fub illa tertia proportionali ( quae duo 
vltima rectangula funt zqualia duobus quadratis 
medi 


Medi BK), adtria rectangula GB D, cum tribus 
It&angulis GBK. Ergo differentia fruftorum co- 
loideorum, erit ad fegmentum EN OF, vt duo 
Quadrata D B, cum duobus re&tangulis DBK, & 
Qm duobus quadratis B£; ad tria rectangula., 
GRk, cum tribus re&angülis GB D . Et vt ho- 
tum terminorum dimidia. Nempe differentia pra- 
dida , erit ad predidum fegmentum, vt quadrata 

B, BK, cum rectangulo DBK, ad (cíquialte- 
Um re&angulorum GBD > GBK. Quod erat 


Okendendum. " Quod 
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Quod verò TF., cylindrus fit ad fegmentum- 
EN OF, vtdupla DB, ad DB, Bk, patet. Qu 
ex propofit. 3. lib. 4. cylindrus TF, eft adfegmer 
tum conoidis parabolici ENO F, vt parallelo 


grammum TF, adtrapeziumlineare ER SF, At | 


ex propofit. 9. lib. prim. eft parallelogrammum 4 
trapezium vtdupla DB, ad DB, & BK. Qur 
re patet propofitum. 


Sf ET OIV IL 


Ratio autem przdi&orum folidotum coilecta ift 
fupradicta propofitione ; poteft etiam reduci ad mi- 
nora plana; quia poteftreduci ad eam ;. quam habet 
rectangulum DBK , cumtertia parte quadrati D f 
ad rectangulum. G.B&,. cum--dimidio rectanguli 
GB, KD. Patet quia hzc plana funt tertiæ partes 
priorum planorum. 


PROTPOSTTPTO XVII 


Segmenti füpraditt conodis by erbolic! centrum 
grauitatis -reperire 3 


Ç Egmenti conoidis hyperbolici A HIC, cet 
J trum grauitatis reperietur fic. Inícriptis foli 
dis vt fupra, fecetur X D, fic in X, vc KX, fita 
XD, vt duplum quadratum E D , cum quadrat? 
NX, ad duplum quadratum. NX, cumgjuadrat? 
ED, 


E 


ED, feüvt dupla D B, cum BK, ad duplam BK, 
Um BD. Ergo ex fchol. propofit. 1 5. lib. 4. erit 

» centrum grauitatis frufti conoidis parabolici. 
'"NOF. BD, & BK, ficfecenturin Y, M, vt 
SY, üt tripla iplus. YK, & pariter B^, tripla fit 
Pfius. «D: & fat vt exceflus cubi D B, fupracu- 
Dum BK, adcubum BK, fic Y * ad >k &. Ergo 
"1 f-ho]. propofit. 1 $. eiufdem librierit R, centrum 
&rauitaris d'ffcrentix fruftorum conorum ; & confe- 
Wenter ex fchol. z. propofit. 4- huius, erit centrum 
Slanitaris diffcrentia fruftorum conoideorum Di- 

P A ui 3- 
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uidaturergo X, in Z, vt fit X Z, ad Z &, vt qua” 
drata DB, BK, cum reetangulo DBK, ad fefqui- 
alterum tectangalorum "G5 D, GB; feü vtrectan- 
gulum DBK, cumtertia parte quadrati. Dk, ad re 
ctangulum G Bk, cum dimidio rectanguli GB, k D; 
nempe ex propofit. anteced.vt eft differentia frufto* 
rum conoideo rum ad fruftum conoidis parabolicí 
ENOF. Dicoinuentumefle Z , centrum grauita- 
tis frufti conoidis hyperbolici AHIC. Cum au- 
tem res fit de sé euidens ex doctrinis Archimedis in 


zqueponderantibus; relinquitur confiderauoni le 
€toris. 


S)C-H-O'L IV M 


Alij.modi ex fuperioribus non deftmt reperiendi 
tale centrüm grauitatis; fed né lectorem nimis quam 
par fit defatigemus,ad alia, & noua tranfeamus; præ- 
Cipué ad centrum grauitatis hyperbolæ reperien- 
dum. Quod ramen non reperieturnifi premiffis qui- 
bufan dcimonftrationibus. 


PROPOSITIO XVIII. 


3i Jémibyperbola cum fibi civcumfcripto parallelograuittt 
votetur circa. fecundam coniugatam diametrum , Ae 
nulws latus ortus ex rotatione exceffus parallelograr" 
mi [upra femibyperbolam , erit equalis cono ex triange 
b , cuius cUm latus dimidia fecunda diametri , alm 


inter- 
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sntercepta mter fecundam diametrum , ee afymptotuim, 

veuolisto cigi fecundam diametrum s € Bic tam fecun 
&. 7n ed Eir a ah 

dum totum giam fecundum partes proportionales , 


Sto femillyperbólz-A 8 C, cuius diameter A5; 

EB dimidiudh laterist'an(uerfi f centrum E ; 
aÍymptotus «EG y fecünda; diameter, BF; & pa- 
fallelogrammum A D, femilyperboli circumfcri- 
ptum cum tria&gulo. E FG, rotertur circa EF. Di- 
Co annulum Jatnax ortas ox-sosationz trilinei mixti 
CBD, circ $E F, qualem effc ceo, GEM, & 
hoc tam fecuü&dumjrotum, quam fecundum partes 
proportionalc$ . Iafelliganpef oppofir* fe&iones vt 
in fchema:&j & famatucdrbierariin" EF, quodli- 
bet pun&um 1, per qüod duc&tur O ÊN,- paralle- 
la LC, fecans afymptotum EG, ini P. Quadra- 
tum IO, eftkæguale tam rectangulo .O P N, cum 
quadrato Ri; quam redangulo-O4) N , cum- 
quadrato QI. Ergo redangulum "D PN, cum 
Quadrato P1; eritzqualecectangulo O QN, cum 
Quadrato QI. Sed ex propofit. 1 1. fec. conic. re- 
&aneulum OPN, ett xquale quadrato BE, feü 
quadrato QI. Ergorcliquumrectingalum O QN, 
trit equalereliquo quadrato PI. Quare &armil- 
là circularis O QN, erit x qualis circulo PR. Cum 
Vero punctum 1, fumptum fitarbitratié; ergo om- 
lies armilla circulares parallele armille C D L, or- 
t ex rotatione trilinei CBD, circa EF, erunt 


quales omnibus circulis €oni GEM. Et confe- 


quen- 


quenter annulus latusortus ex rotationc illius trili- 


nci circa EF, erit equalis cono. GEM.. Quod 
vero probatum eft de totis,patet eodem modo poffe 
probari de partibus proportionalibus; v. g. eodem 
modo probabimus partem annuli lati ortam ex rota- 
tione trapez!j mixti COQD, zqualem effe feg- 
menro coni GPR M. Quare pater folida. predi- 
&a qualia effe inter fetam fecundum totum , quan? 
fecundum partes proportionales. 
| SCHO- 


SCHOLILIV.MiIE 


Litet adtem prafens propofitio ptobatà fit pèr 
indiuifibilia , poteft tamen probari etiam modo ar- 
Chimedeo ; quia fa&a conftructione vtin fchemate, 
facile patebit tubum cylindricum. ODN, inferi- 
ptum in ánnulo, æqualem effecylindto in cono in- 
fcripto. Siergo diuidatur EF, bifariam , & partes 
bifariam , & hocfemper, & per punctadiuifionum 
fiant conftructiones fimiles fa&z 5 patebit faciliter 
omnes tubos cylindricos infcriptos in annufo,zqua- 
les fore omnibus cylindris in cono infcriptis. Qua. 
te cum facta hac infcriptione tam cylindii in cono 
infcripti , quam tubi in annulo poffint deficere à ma- 
gnitudinibus in quibasinfcribuntur magnitudine, 
quacumque data minore ; mode archimedeo dedu- 
cetur , annuluni zqualem effe cono. 


SCHOLIVM Ii 


Ex di&is ergo in przfenti propofit. & in lib. 4. de 
Infin. Parab. poffumus deducere, annulum prædi- 
Qum, &conum GEM, eflequantitates proportio- 
laliter annalogas tamin magnitudine , quam in gra- 
uitate, tam fecundum totum, quam fecundum par- 
tes proportionales. Quare cum ex di&is in fchol. 
Prim. propofit.8. eiufdem libri: conus, trilineum pa- 
'abolicum quadraticum ; & exceffus cylindri cire 

CUM- 


JG 
A ie 


comfcripti liemifpherio , feù hemifpheroidi fint 
quatuor magnitiidines proportionaliter analoga: fe" 
quitur his etiam affociari pro quinta magnitudine 
annulum latum predictum . Ex di&isergo iu [jb. cit- 
habcbimus , quod centrum grauitatis talis annuli fic 
fecabit EF, ve pars terminata ad E , -fit ad. par* 
tem terminatam ad F, vt 3. ad. 1r. Pariter fi con* 
fiderabimus quamlibet partem eiufdem annuli re- 
íe&üiplano CL, parallelo , & terminatam ad circu* 
lum 
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i lum BEK ,:y-g-illam, quæoritur ex rotatione tri- 


linei BO Q circa EF; agnofcemys eius censum 
Srauitatis fecare;EI, ineadem ratione. Quia ta- 
lis pars eft proportionaliter analoga cum cono PER. 
Cum vero etiam pars annuli orta ex rotàtione trape- 
zij mixti C OQD, fit. probata proportionaliter 
analoga fcgmento. conico. GP R M , & cum talis 
feementi conici firinlibrocit.pluribus modis inuen- 
tum centrum grauitatis; ex dictis ibidem reperieimus 
In quo pan&o LF, fit centrum grauitatis predicti 
Ícementi annuli . 


SCH QUISCMCM. 


Sed paradoxum Galilei , de quo locuti fumus fu- 
pra fchol. 2. propofit. 10. poflumus etiam deducere 
€x præfenti propofitione- Nam etiam ex hac fado 
Concinno difcurfu , tandem concludemus;circumfe- 
tentiam B Ek, extremitatem annuli, æqualem fore 

ə Vertici conj» 


PROPOSITIO XIX. 


Fo fehem. anteced. propofrt. anmulus ferius ex. quadrila- 
tero mixto. ((BEGy, circa EF, eff equalis cylmdro 
DK, tem. fecundum totum , quam fecundum partes 
proportionales . 


p^ faciliter, Cum enim in anteced. propofit. 
oftenfum fit, annulum latum ex trilineo CBD, 
H circa 


5 n 
circa EF, xqualemeffecono GEM; ergo com 
muni addito cylindro K D, erit folidum CB k L» 
gqüale cylindro DK, & cono GEM. Quò hinc 
indeablato. Ergofolidum G CBEkLM, eritX- 
qualecylindro k D. 

Eodem modo oftendemus zqualitatem partium 


proportionalium, v. g. partem annuliortam ex rot4- | 


tionequadrilateri mixti COPG, qualem etfe» 
cylindro QS. Addendoenim cylindrum QS, & 
auferrendo GPRM , fruftum conicum, patebit 
propofitum. 


SCHOLIVMLIL 


Præfens propofitio potuiffet immediate probati 
per indiuifibilia independenter ab anteced. propo- 
fit. Quia facta conftru&tione vt in anteced. propofit. 
ftatim patebit ex propofit. r 1.2. Conic. & rectangu- 
lum OPN, zquale effe quadrato BE, feù QI; 
& armillam circularem OPN, æqualem pariter 
fore circulo cuius radius Q I, Quare facile parebit 
& omnes armillas folidi ex quadrilatero mixto 
CBEG, zquales effe omnibus circulis cylindri KP» 
S ipfumannulum ex quadrilatero mixto; qualem 
effe cylindro kD. Maluimustamen hanc ex ante- 
cedenti deducere, vt pauidis geometris non relin- 
quamus vllum locum hafitandi de certitudine præ- 
{entis propofitionis; nam adhibita præfenti conftru 
&ione propofitio non probatur nifi per indiuifibi- 

lia; 


fia ;quia in annulo ex quadrilatero mixto CBEG; 
Dequit ficri infcriptio tuborum cylindricorum , qae 
Patuit poffe fieri in annulo ¿x trilineo mixto 
CBD 


SCHOLIVM IL 
Pater erg^ cor f:quenrer ad fp e Cepius repetita 5 
*inuluz: prafaum GCBEKLM, & cylindrum 
EH 4 KD, 


6o 

K D, effe quantitates proportionaliter analogas om? 
niquaque: qvod etiam intelligéedum efe femihyper- 
bola cum omimbus,duplicetur. Annálus ergo pr 
di&us etiam d'uplicatusad partes K B, erit corpus 
fibi fimilare jad-modurrquocylindrus KD, fic du- 
plicatus eft. corpus fibi (imilare--Hoc eft, quod ficut 
cylindrus Etnis planis bafibus parallelis 3 femper fe: 

catur in proportione partium axis , fic etiam in tali 
proportione !fecabitur talis annulus. Sicuti erg? 

centrum gfáüitanis cylindri , cuiuslibetque eius pat 

tis contentz inter plana bafibus parallela eft in me 

dio axis; fic étiamkentrum graüitatis ralis annuli, & 

cuiaslibet eid(demfegmenti refe&i plano C L, pr 

rallelo, efit vetinmedió EF, velin medio partis | 
EF, correfpondéntis parti annuli , vel qua fic al 

titudo partig anüuli. Quz omnia vtique nobis ví“ 

dentur adqirápilía ; & neícimus an forté corpus huic 

fimile in gef geomctria adinueniatur , prater vni 

cum, quod anteddam ad vlteriora Brogrediamut? 

intelligimus in propofitione fequenti explicare, 


PROPOSITIO XX. 


Exce[fus fruflt cenici propofit. 10. fupra eonoides hype 1 
bolicum ef equalis cylindro f'aper minore bafi n , 
€? circa diametrum cum ipfo; gr boc Iam fecundum? l 
IHM , quam fecundum partes proportioualess 


Efo 


i 


AN 


M VC H 


Sto ergo in fchem. propofit. re. froftum coni 
E cüm GI KH ; conoides hyperbolicum fic 
FH, & fit cylin- 
minor bafis frufti . 
Dico excelfam frufti conici GI KH, fupra conoi- 
des ABC , æqua'em effe cylindro TM, tam fè- 
cundum totum, quam fecundum partes proportio- 


ABC, cuius afymptoti GF, 
dus IM, cuius bafs IBK, 


Dale, De totispater, Quia cum ex cit propofit. 
lo.exccffus GIEH, fupra cylindrum 1M , fit 
E zqua- 


equalis conoidi ABC; fi cylindrus IM , adda” 
tur. Ergo exceffus cum cylindro , nempe fruftum 
GIKH, erit «quale cylindro , & conoidi fimul : 
Ablato ergo conoide , exceffus frufti fupra conoides 
remanebit equalis cylindro. 

Non alio modo oftendetur «qualitas partium- 
proportionalium , v. g. exceffum fruti GN P Hs 
fupra fruftum conoidis AQT C , zqualem effe 
cylindro RM. Quiaex ditis in præcitata propo- 
fit. 10. exceffus fruti GNPH, fupra cylindram 
R M, cft equalis fegmento A QTC; addito ergo 
vt prius, cylindro RM, &ablatofegmento AQTC, 
intentum probabitur. Quare patuit talia folida 2- 
qualia foretam fecundum totum , quam fecundum 
partcs. 


SCHOLIVM. 


Sed etiam prefens propcfitio poffet immediate 
per indiuifibilia oftendi . Sumpto enim arbitrarié 
puncdo O, & ado plano NOP, GH, paralle- 
lo. Ex propofi. 10. fec. conic. redtangalum. N QP; 
eft æquale quadrato }B, feù quadrato R O, Et 
coníequenter armilla circularis. N QP, eft zqua- 
liscirculo R OS: & omnes armille equales omnt* 
b.s circulis: & exceffus predictus equalis cylindro 
IM. Sed hac conftructione adhibita , demouft acid 
non reducitur ad modum Archimedeum;quia in pr£* 
dicto excetlu neqc eunt infcribi tubi cylindrici. 

Patet 


D M Va 


Patet ergo exceffum predictum , & cylindrum.; 

» effe quantitates proportionaliter analogas tam 
fecundum totum , quam fecundum partes, tam in 
ienitudine; quam in grauitate. Infuper patet Cx- 
€um AGIBKHC, predictum effe corpus fibi 
mifare vt explicatum eft in fchol. 2. propofit. ant. 
Hoc tft quod fi fecetur plano NP, quocunque, G H, 
"rallelo , femper fecabitur in ratione partium axis 


* ltem centrum grauitatis eius erit in medio 
DB; 


E = ——— 


= —— 


DB; ficutietiam centrum grauitatis cuiuslibet eius 
partis erit in medio partis BD, qua erit altitudo 
partis exceffus. 


PROPOSITIO XXI. 


ju fibemate prop. 1 9. cylindres ex parallelogrammo AF» 
circa EF, eft ad folidum ex figura mixta € BE F, circ 
candem E F,cutquadratum E A, Ad quadratum EB 
cum tertia parte re£fanouli KAB: 
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Voniam enim probatum eftin propofit. t 9. fo- 
lidum CBkL, zquati cylindro BS, & 
coro GEM ; ergo cylindrus AL ad hac foli- 
da habebit eandem rationem. At cylindrus AL, 
adcylindrum BS, & ad conum. GEM, eft vt qua- 
dratum E A, ad quadratum EB, cum tertia parte 
tedanguli K AB. Quare &c. 
, Aflumptum patebit fic- Cylindrus AL, ad cy- 
lindrum B S, e(tvt quadratum A F, ad quadratum 
EB. Pariteridem cylindrus A L, ad conum GEM, 
eft vt quadratum. CF, feü vtidem quadratum. A E, 
ad tertiam partem quadrati GF. Ergo colligendo 
ambo confcquentia;erit cylindru$ AL, ad cylin- 
rum BS, cum cono GEM, nempe ad folidum 
CBkL, vt quadratum AE, ad quadratum EB, 
Um terria parte quadrati FG. Attertia parsqua- 
rati FG, eft aqualistertiz parti rcétanguli KAB. 
am quadratum E A, diuiditurin quadratum. E B, 
&in re&tangulum. k A B: pariter quadratum idem 
A, fei FC, diuiditur in quadratum FG, & in 
''tangulum CGL, feù MCG. Ergo quadra- 
tum E B, cumrcáangulo K A B, erita quale qua- 


ato FG, & re&angulo MCG. Scd ex fec. co- 


nic, propofit. r1. re&ang:]um MCG , cft equale 

quadrato BE. Quare reliquum recang:lum k à B, 

tit æquale reliquo quadrato F G. Quare etiam il- 

um tertia partes erunt qual.s. E.go cy'indrus 

L, critad folidum C Bk L, vt quadratum p 
1 a 


ad quadratum EB, cumtertia patte rectanguli kAB. 
Quod erat oftendendum. 

Hisoftenfis adinuenietur centrum grauitatis hy- 
perbolaz fic, 


PROPOSITIO XXII. 


$i byperbole circumferiptum parallelerammum intelligas 
tur proditum: cv [que ad fecundam diametrum , es? fiat 
cot quadratum compo[rte ex. axi hyperbole , € ex di- 
midia lateris tranfuerfd , ad quadratum dimidia lateris 
tranfaer[r cum vetangulo fab axi , (Qj fub compofitá 
£X AXI , €9 ex latere tran[uerfo y fic compofita ex di- 
midia lateris tranfuerfi , «> ex axi, ad aliam : item 
fiat wt dimdium predi£gi parallelorammi ad exce[fun 
totius parallelograumi fpra byperbolam ; fic compofita 
ex axi, e ex dimidia lateris tranfuerfi , ad aliam: 
tandem frat ct fecunda imuenta ad primam intentan, 
ffc compofita ex axi y €& ex dimidia lateris tranfuerft 
ad fitt partem abf indendam incipiendo à fecunda did- 
metro, Erit paué£um guod est alterterminus buius ab- 
fife centrum grauitatis exceffus parallelogrammi fup 
byperbolara . 


E? hyperbola ABC, cuius axis BD; latus 
., tranfuerfüm. B E; centrum F; fecunda dia" 
meter GH;.& GC, fit parallclogrammum : fiat 
vr. quadratum FD; ad quadratum FB, cum terti? 
parte 


y D e 
Parte ii anguli EDB, fic DF, ad FO: itemfiat 


Yt parallelogrammum G D, ad exceffum parallelo: 
Bammi GG, fupra hyperbolam ABC, fic DF, 
ad EL: tandem fiat vt LE; aT FO, fic. DF , ad 
k. Dico punctum; k, efle centrum grauitatis fi- 
ge fina d | a ex 
uoniam enimex propolinanteced. cy! s'en 
pm GH, «(tad folidum ex figura AGHCB, 
Sircgeandem GH, vt quadratum: F D, adiq :adra- 
"m EB, cumtertia paie redtanguli. E D B; nem» 
Enn 


peexconftruione, vt DF, ad FO; & ratio DF, 
ad FO (deforisfumpta F L) componitur ex ratio- 
ne DF, ad FL, & huiusad FO. Ergoetiamra: 
tio cylindri predi&i ex GC, ad folidum ex excefft 
G C, fupra hyperbolam componetur ex ij(dem ra- 
tionibus. Atexíchol, prim. propofit. 3. lib. 3. ratio 
przdiai cylindri ad antedi&um folidam componi- 
tur etiam ex ratione parallelogrammi G D, ad figu- 
ram AGHCB; &exratione DF, adinterceptam 
intet F, & centrum grauitatis figure; A GHC B» 
Ergo etiam rationes DF, ad. FL, & FL, ad FO» 
erunt zqualesrationibus G D; ad AGHCB, & 
DF, ad prezdi&amyinterceptam. Sed ex conftru- 
&ione, rationes GD, ad. AGH'CB, & DF, ad 


FL, funtequales.. Ergo fi hirationes aufcrantur à 
pradidis, etiam relique erunt equales. Ergo ratio 


LF, ad FO, ericzqualis rationi D F, ad interce 


ptam przdidam. Sed fi&um fait fuprè vc. LF, ad 


FO,íic DF, ad Fk. Ergo k, erit centrum gra 
vitatis: figure AGHCB, Qaod. erat; ôftenden? 
dum... d 


SCHOLIVNM'TI. 


Inuerito autem centro pradiéto, facile erit etiani 


centrum grauitatis. hyperbolz reperire . Si enim» | 
fupponamus. F D, fectam bifariamia O; & füppoo — 


nanus (K, cffe centrum grauitatis figure AGHCB 
hfiu vc AB Cad-AGHCB, ficreciprocè k O 
> Her ad 


- 


X 


Ad OL, Ericex doctrinis Archimedis, L, centrum 
Srauitatis hyperbolz- 

Sed etiam in przfenti eft adnotandum , poffe 
ĉolligi tria folita. Nempe rationem folidorum ex 
AGH CB, figura reuoluta & circa GH, & circa 
AC, ad inuiccm.Cubationem truncorum cylindrici 
Iti fuper ipfa figura exiftent's refedti plano diago- 
aliter tranfeurite per GH,& per AC,parallelam.Aft 
tubatiotrunci finiftri habetur (ine foppoficione qua- 

'aturg hyperbolx ; fed cubatio trunci d x:eri non 
A Ta | babetur 


habetur fine tali quadratura ; fine qua son habemus 
nec etiam tertium , nempe rationem cylindri e* 
GC, circa AC, adíolidum ex figura AG HCB; 
circa eandem AC. 

Sed hyperbole ABC, intelle&o circumfcripté 
parallelogrammo, cum hyperbolæ inuentum fit cen- 
trum grauitatis, tria ordinaria colligentur etiam iñ 
foldisgenitisex hyperbola. Sed hæc hon colligen- 
tur nift fuppofita ipfius quadratura. Hac ergo fup” 
pofita habebimus rationem cylindri ex parallelo 
grammo hyperbolz circumfcripto ad alterutrum fo” 
lidorum ex ipfa reuoluta fiue circa AC, fiue circa 
latus parallelogrammi tranfiens per B. Item habebi’ 
mus rationem horum folidorumad inuicem, Ft cu- 
bationem truncorum cylindrici redi fupra. ipfa exi- 
ftentis , refe&ique plano confueto modo diagonali 
ter tranfcunte. Ex quibus patet fuppofita hyperbo« 
læ quadratura, nos afignaffe rationem cylindri cire 
cuafctipti fufo hyperbolico , ad ipfam; quod pari« 
ter alio modo. præftirit Bonaventura Caualerius i 
exercit. 4. propolit.3 s. siai 


SCHOLIVM IL 


j i» 


-Repertum eft ergo centrumigrauitaris hyperbó" 

I, fuppofita ipfius quadratura » quod;nullus, (quod 

Íciàmus ), ante nostentau t. "Sed non modo.licer re 

perire hoc, fed eciam poffumus: af gnare centrum 

zquilibrij cuiufcungue cius partis conftitutæ ex fe 
&ione 


Grd 
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&ione hyperbola linea, vellineis diametro paralle- 
is; & confgquenter centrum grauitatis talis partis 
uplicate . Explicábimüs hoc in vnd, ex huiufque 
explicatiofé: Ictter. adnotabit modum in alijs exer- 
cendum. ntelligáfntts.in fequenti figura reperire 
Centrum grátiitati$ portionis--L'O C j refe linea 
O, diam&tre-B A; paralleli. Quoniam fupra in 
Propofit. t 9. probátum fuic ánnulum éx figura mix- 
ta COPG, zquálem fore cylindro QS; commu- 
hi addito frukto cónico..G.P R-M; totum folidum 
CONL, erit aequale cylindro.-.Q S, & frufto 
GPRM. Cim ergo ad modum fuperiorum poffi- 
Mus reperire rátioném, quam habetcylindrus TL, 
ad cylindrum QS,- & ad fe$mentuim conicum 
P R M, fimnl ; habebimus etiam rationem, quam 
taber cylindrus T L, 4d folidum C ONL. Hac 
abita , fi cx ipfa fübtrahamus rationem , quam- 
abet dimidium I C , fuppofitam , ad figu- 
m COIF; habebimus rationem 5'quam habet 
l, ad interceptam inter I, & centrum zquilibri; 
figura. COIF, in I T. Etconfequenter facile re. 
*tiemus centran æquilibrij talis figurz. Hoc in- 
lento reperietur etiam centrüm equilibri} portionis 
tYperbolç TOC, in TO; & confequenter cen- 
ttum grauitatis duplicate T OC, ad partes TO. 
Xquibus poftea reliqua folita deduci , colligeren- 
Wr. Hec ergo , & fimilia liceret reperire. Ex qui- 
Dus paterent ea omnia, que oftendit Caualerius 1n 


9C. cir. propofit. 56. & multo plura. Sed quia hec 
non 


non reperiuntur nifi ex fuppofita quadratura, ideo 
reliquuntur. Sufficit enim nobis lectori indicare? 
hec nequaquam ignorari à nobis . Sicuti fufficiet if" 
f1 indicare nos poffe habere centra grauitatis om- 
nium cylindricorum exiftentium fuper hyperbola, & 
fuper omnibus ipfius partibus , quarum inuenitut 
centrum grauitatis. Erit enim in medio linez iuf 
genus centra grauitatis oppofitarum bafium. Rel” 
ctis 


KJ 
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Cisergo his, tranfeamus ad quadrandam parabolam 
duobus nouis modis. 


PROPOSITIO XXIII. 


s; Simihyperbola cum fibi circumfiripto parallelogrammo ro- 
tetur circa fecundam diametrum., Tubus cylindricus 
ex parallelogrammo , erit fèfquialter annuli lati ex fè 
mihyperbola, 


Emihyperbola: ABC, cum fibi circumfcripto 
parallogrammo A D, rotetur circa EF, fe- 
ndam diametrum . Dico tubum cylindricum., 
A DH, effe fefquialterum annuli lati ex femihy- 
Perbola A BC, circa EF, reuoluta. Quoniam 
ubus CBSH, eft ad cylindrum AL, vt rectan- 
Suum HBA, ad quadratum EA; nempe vt re- 
"angulum kA B, ad idemquadratum EA; & cy- 
drus AL, probatus efteffe in propofit. 2 1. ad fo- 
lum CBkL, vt quadratum E A, ad quadratum 
B, cum tertia parte retarguli KA B; vnde per 
'onuerfionem rationis, eft idem cylindrus A L , ad 
Nnulum ex femihyperbola ABC, circa EF; vt 
Wem quadratum E A , ad exceffum ipfius fupra, 
Wadratum EB, & fupra tertiam partem redanguli 
A B; ergo exæquali, erittubus cylindricus ADkL, 
M talem annulum latum, vt re&angulum A BH, ad 
didum exceffum. Sed quadratum E A, cum fit 
Quale quadrato E B, & rectangulo kAB, o 
K illa 
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illa plana:duobustertijsrectanguli k A B Ergo ttl 
bus cylindricus A D KL, erit ad predi&um annu- 
lum , vt re&angulum K ^ B, ad duo tertia eiufdem 


—À E^. 
equalibus ad diametros applicatis in ambabus: hyper- 
bolis. Retzangula fub partibus ip/arum ve[c&Zarum ab 
eadem curua hyperbole erunt: ad inuiten , cot retan- 


rectaŭguli;mempedn raticnefefquialtera . Quo 
erat oltendendum. 


PROPOSITIO XXIV. 


Si reta lnea «AB, ficetur in. (Ç, bifariam, doin Dy 
E, eque remotà à C, eodemque modo in F, G, Re 


é anguli AG B, erit exceffus reif anguli AEB, jJ” A 


pra reiZangu'um FEG, 


A F D C E G b 


[——]——)——1——jP—-—-—i 


N rectangulum AEB, diuiditur in re&art 
gulum A EG, & in re&angulum A £, G P 
Pariterrectangulum AE G, diuiditurinrecdangU*. f 


lum:;F EG, & in rectangulum AF, EG, feù BG É, 
quia AF,exhypothefi,eftzqualis GB. Ergo e% 
celfus re&arguli A EB, fuprarectangulum F EÓ 
eft rectangulum A E, GB, cum rectangulo FG Bi 
quz duo rectangula funt qualia rectangulo A G B, 
Quare pater propofitum, 


PROPOSITIO XXV. 


Siin oppofitis feé£ion bus , qua byperb: le appellantur dw 
cantur lace later tranfuerfo parallele , í 
equal 


gula fub partibus ordinatim applicate ab ipfis fe£za.. 


Int oppofi:- fe- 
&iones hyper- 
læ ABC , DE F, 
WUarum , latùs tranf- 
lerfum E B, & DF, 
C, fint zquales or- 
Inatim applicatz ad 
*quales  diametros 
E, BH, & fintdu- 
ĝe LO, PS, paral- 
lla: kH. Dico re- 
ftangulum LNO, ef- 
€ ad reĝangvlum» 
RS, vt rectangu- 
lum AOC, ad re: 
"angulum ASC. 
Pplicentur à punctis 
N.R, N T, Rl, ordi- 
latim ad diametrum 5 
tem à punctis: M, Q. 
9rdinatim. appkcen- 
turad k E, M V, QX. 
Qonjam enim €x 


AO 


2 


7 d x 
occum?" | Prim, conic: prepofit. 21. rectangulum EH B, ad 


rectan- 


6 f 
A AR ETB, eft vtquadratam AH, ad qua- 
dratum N T, feù OH; & rectangulis EHB, E i B, 
funt æqualia rectangula: KBH, VBT , quia k E; 
BH, & VE, BT, funt equales; ergo erit vt rectan- 
gulum KBH, ad rectangulum V BT , fic quadr 
tum AH, ad quadratum H O. Ergo & per con- 
uerfionem rationis, erit'rectangulum KBH, adex- 
celum ipfius fupra rectangulum: VB F; nempe cX 
propofit. anteced. ad rectang:lum k TH, 1eü ad et 
æqualè LNO, vt quadratum. A H , ad rectangi* 
lum AOC.'Et conuertendo , erit re.cangalum» 
A OC, ad quad:atum AH, vr rectangulum. LNO; 
ad rectangulum: KBH .| Eodem modo oftendecuf 
effe rectangulum: KBH, ad rectangulum PR $5 


vt quadratum AH, fù HC , ad rectangulum 


ASC. Quarceszquali, erit rectangulum LN Oy 
ad recrang ;lum- PR S, vr rectabguium AO C, ad 
rectangulum ASC, Quod &c. 


 PROPOSITIO XXVI. 


Parallehrvammum circumferiptum parabole quadratice v 
a1 fun y rot tubus cyhndricus ex g yrattome parallelo- 
gram: circúmfèripti byp:rbole circa fecundam coniugh 
Ln dia petram , ad annuli latum ex reuolutione hype” 
bo'z circa endem diametrum; Q boc tam fecundum t" 
tu a. quam f cundum partes preportionaless dummodo bte 
S 398 abala , Qy hyperbole eatricis annuli proporti nt 
hier ficentur, á 


Efto 


| 
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Sto hype: bola ABC, cuius axis BN, diame- 
ter tranfuerfa EB; centrum L, E S 
meter k M, parallelogrammum ei cireumfcriptum 
fit GC : pariter fir parabola quadfatica AOC, 
cum fibi circumfcripto pa:allelosrammo PC. Di- 
Co tob. m cylindricum ex renolucione CG, circa 
kM, effead annulumlatum cx reuolutione ABC, 
circa eandem K M; vt parallelogrammbm P C, ad 
AOC, parabolain. Jn| AC, comuni bafi para- 
bolx , & hyperbolæaccipiatur arbitrarid punctum I, 
per qvod agatur F1 f, parallela.O E, f:cansom- 
hia vtinfchemate. Quoniamex propofit. anreced. 
tecrangulum AN C, cítadrecrangulum AIC, vt 
rectangulum V BN, ad rectangulom. T H1; & vt 
rectangulum- V.BIN., ad. rectangulam T Hl, fic 
armilla circularisex BN , reuolura circa KM , ad 
2 millancirculatemex H I, revoluta circa candem 
K M; ergo vrrectangalum. ANC, ad rectangulum 
AIC, ficáratiilacirculaiis V BN, feù f 51, ad ar- 
millam-circula:em THL. Scd. vt rectángulum., 
ANC, adieciargilum ʻAi C, fic ex fchol. propo- 
Üitionis 22% bbr pimi NO, feà Fl, ad ER- 
Erg: Vt armila citcula: $ [SI , ad araillam circu- 
larem 1H ji fic Hi, ad IR. Sed punctum l, fum- 
pun. f itvrcunque- Figovtomnesarmillz circula- 
tes parailelz 3rmille- V BN ex parallelog ammo 
G C, re: cluiocirca k M, ad omnes armillas circu- 
lares parellas cidcm VBN, ex hyperbola AB C, 
!€.oluta circa candem k M fic omnes linca paralle- 

| logram- 


RB Boo e 


logrammi P C, piraltelæ NO, ad omnes lineas pt- 
rabole A OC, paralelas eidem ON. Nempe vt 
|. tubus 
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tubus cylindricus ad annulum ex hyperbola, fic pa- 
rallelogrammum P C, $d patgibolam ^ O C. 

Quod autem probatum füit detótls y patet eodem 
modo probari pdffe de partibus proporrionalibus; 
nimirum Eodem fodo poteft; probari cft v. g. tu- 
bum cylibdricum.ex pasallelograumo 1B, circa, 
KM, ad partem ànnili ex fcgmcnto hypeib: Iz 
IH BN, circa eandem KM, wt parallelogranmum 
FN, ad fegmentàm parzbole IRON. Q.are pa- 
tet propofitum inpmnibiis;& per ownia, 


S5CHOILIVIM I. 
Præfeng propofitio gig probata fuit perind'uifi- 


bilium mbehod-mbreuiore n, -probari quoque po- 


teft per rero: manri n prolixiorem. Nam- 
cum prcBatum it cife drmillam circularem T SI, 
ad arm llam citcularem TH L vt Flad IR; & cum 
fir arm'llà eircularis T,S 1, ad armillam circularem 
TH,, ftorübus-éylindzicusex parallelogrammo SN; 
Circa K M, ad tubum cylindricum ex parallelogram- 
mo H N, circa eahdem K M, quitubus eft infcriptus 
in annulo exibyperbola ; & cum pariter fit vt Fi, ad 
IR , fic parallelogrammum F N, ad parallelogram- 
mom R N, infcriptum imparabola: fequitur vt tu- , 

us ex oarálielogrammo SN ad tubum cx paralle- 
egramno HN, fic effe parallelogrammum FN, 
ad parallelogrammum RN. Quare.fi AN, v.g. 

iflzcaretur, & hocidcm fieret de eiufdem partibus ; 

& in 


ç 'd ^ 1 n LI ^ - 

& in hyperbola, & parabola infcriberentur pa:alle* 

1 

logramma ; codem modo probaremus partes gubi 
i cylin- 


| 


S 
Xylindriciex G C, effe. ad omnes tubosex paralle- 
0grammis infcriptisin hyperbola, qui tubi inferi- 
untur in annulo ex hyperbola, vt;partes parallelo- 
Stammi P C, ad omnia parallelogramma in'cripta 
lhparabola. Cumque, tubi infcripti in annulo cx 
ypcrbola , ficuti parallelogramma infcripta in pa- 
libola , per continudram talem biffe&ionem poflint 
tandem deficere à magnirudinibus in quibus infcri- 
untur , dcfc&u, quacubque data magnitudine mi- 
lori : feqğitur tandem modo archimedeo per dedu- 
*ionein'ad impoffibile poffe concludi , tubum cy- 
indricum ex parallelogrammo effe ad annulum la- 
tum ex hyperbola , vt parallelogrammum ad para- 
olam.. | | 
Patet ergo-ex dictis haberi nouo modo parabo- 
* quadratice quadraturam 5 nimirum parallelo- 
S'ammum ei circumícriptum , effe ipfius fcfquial- 
lium, Probátum fuit enim in anteced. propofit. 
Ubusm cylindricum ex parallelogrammo GC, cir- 
& k M; cff-fefquialeeram annuli lati ex hyperbola 
Circa eandem k M. Sed infra adhibendo aliud foli- 
um hyperbolicum , parabolam alio nouo modo 
Quadrabimus; nunc f.ggerendz funt ledori quam- 
Plurim e pouz notitiz geometrice, qua ex hac pro- 
Pofitione,& ex ditis in lib.de Infin.Par. deducuntur. 


SLTHOPBPIVM IL 


Deducitur ergo ex di&is , & ad modum fuperio- 


L rum, 


jt 


L5 WE 


rum, parabolam A O C, & annvlum latum przd* 
&umex hyperbola ABC, effe quantitates propo 


tiona- 
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+| Wonaliter analogas tam in, magnitudine, quam in- 


| 


grauitate ; tam fecundunY totum , quam fecundum 
Partes proportionales. Quot etgo noug'potitiæ de- 

ucantur ex hac doctrina tam circa mágnitudinem , 
quam circalgrautvatem talisannili lati ex noftro ope- 
te cit, vnifquifquepoteftaznofeere. 

Ex propofit. enit 95 lib«prij. agnofcet quenam 
fit ratio, quam habet tapis cylindricusex GI, ad 
Portionen annuli lati ex portione niinori hyperbo- 
t AH T; nempeeffead ipfum vttres AN, ad ex- 
Ceffum ipfárua fopra -A Ny N E;-&, haruai tertiam 
higorem proportiónalem.. Vel fubtriplandotermi- 
los, effe vt AN; ad fubfcfíquialtetam AL, cum 
tertia parte exceffüs. 1N, fupra illdm tertiam pro- 
Dortionaletmrz^- 7 i 
. Ex (chol-prim: propofit. ro. dgnofcet, tubum cy- 
indricum tx parallelogrammo' SN; effe ad portio- 
len annulj exfeg nento hyperbolx IHBN, vttri- 
Pla AN, hd'duplam. AN, vnacum excetfu ipfius 
Upra praàdictaur tercianrproportionalem. Et fub- 
ttiplando términos, efevt A N, ad. Al, cumduo- 
Us tertijs; AN, & cum tertia parte exceffus IN, 
üpra illaa teixiani proportionalem. Imo ex fchol.. 
3. cit. progofic. 220ofcer, elfe cundem tubum cylin- 

ticum: ad eandem portionear annuli > vr triplum 
Ted. gulum TSh, ad duplumrrecangulum: TSI, 
"um rezang.lo T HI. Et fab:riplando terminos » 
"tre&angulüm: T S1, ad fübfefquialterum ipfius; 
Sm tertia párte rectapguli. T Hh- 


L z Ex 


PD F o TY 


Ex fchol: prim. propofit. 12. agnofcet rationem 


tubi cylindrici ex parallclogrammo SQ, 


ad feg” 
men- 
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mentum annuli ex. fegmento intermedio femihy- 
Perbolæ. QX HI. 

Ex fchol prim. propofit. t 3. agnofcet rationem 
tibi ex parallelogrammo. S C, ad portionem annuli 
tx portione maiori byperbolz. 1 H BC. 

Ex fchol. propofit. 14. agnofcet rarionem, quam 

abet tubus cylindricus ex parallclogrammo SY, 
ad fcgmentum annuli ex fegmento intermedio 
IH BZY, intercipienteaxim. BN. 

Sed portioni minori hyperbolz A HT, intelle&o 
Gireumfcripto parallelogrammo ;H A , agnofcet éx 
Propofit: 1 5. tubum cylindricum ex parallelogram- 
mo HA, cffe ad portionem annuli ex portione.» 
AHI, vr tripla AN, cum tripla N I, ad duplam 
AN, cimvnica INI. Imo ex {chol eiufdem pró» 
pofit agnofcet, tubum predictum effead predictam 
annuli portionem, vt 1C ad dimidiam 4€, cum 
ezta parte. 1A. 

Ex fcholio propofit. 17. agnofcet rationem tubi 
Cylindrici ex parallelogrammo -H C, ad portionem 
annuli ex portione maiori 1H B C. Exeodem fchok. 
ttiam agnofcet talem rationein effe, vt eft. At, ad 

imidiam, A I, cumfexta parte. 1 C. Quare agno- 

Áeet vniuerfaliter ; quod tubus cylindricusex ¿itero 
parallelogrammorum H A, H C, ad portioneman- 
huli tjbi correfponden:em effe; vt bafis reliqua por- 
tionis hyperbula; ad fui dimidiam, cum fexta parte 
afis portionis reuolutz. 
Ex propofit. 18-aguofcct ratienem tubi — 
g- 


— 


lélogrammo HQ’, circumfcripto fegmento inter- 


medio. QXHTI, adfegmentum annuli ex rali feg- 
mento intermedio ;. 
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periendi centrum grauitatis fegmenti annuli cx feg- 
mento. intermedio QXH I. Quod etiam inueniet 
alio modo exprcffo in codem fchcl:o. 


Ex fchol. propofic. 1 9. agnofcct: modum reperien- 
i centrum grauitatis portionis annuli ex portione 
maiori IHB C. 


Tandemex fchol. propofit.1 o. agnofcet rationem | 
fegmenti annuli-ex fegmento. IH BN, ad portio- | 
nem annuli ex portione 1A H.. Qia agnita, non | 


ignorabit rationem portionis. annuli ex portiones 


EH BC, ad predidam portionem: annuli ex por 
sione AHI.. 


SCHOLIVM E 


Pariter, cum vt diximus;predi&us annulus latu | 


ex hyperbola (it quantitas proportiomaliter analog? 
ctiamin grauitate cum parabola quadratica ; ex lib: 


3: deIníin. Parab; agnófcetle&ór centrum grauit4* 
tisquamplurium fegméntorum przdi&i annuli lati. 

Ex fchol. ergo z. propofit. 2. agaofcet centrum 
grauitatis annuli ex: fetiliyperbola AB N', fic fe 
care KL, vrpars términata ad: k, fit ad partem ter^ 
minatamad^ L5. vt $. ad 3: 


Ex fchol: pri. propofit. i4. agaofcet centri gra" 


uitatisun: KL; 
ICA HT. 

:Ex (chol prim. propofit. 16. agnofcet centruti? 
grauitatis fcgmenri. annuli ex fegmento: THEN: 


portiónisannuli ex portione tino" 


Hocguténicetitrá » eciam alio: modo agnoftet ex di | 


&isin calce eiufdem fcholij. 
Ex fcliol printpropolit: a 7-aguofcermodum re" 
- " periendi 


Tandem cx fchol. propofit. 2 1. agnofcet modum 
teperiendi centrum grauitatis fegmenti 1ntermedij 
annuli ex fegmento intermedio 1H B Z Y, interci- 
Dienteaxim BN. | 

Hæ ergo funt notitiz geometrice qux deducun- 
tür ex anteced. propofit. Quibus addenda eft Quod 
um notatum ficin fchol.prim propofic.8 . lib.a. Pa- 
tabolam, fphzram , (phxroides, & exceflum cylin- 
dti fupra duos conos inuersé pofitos, quorum bafes 
Oppofitz bafes cylindri, vertex vero medium pun- 

um axis, effe magnitudines proportionaliter ana- 

0gastam in magnitudine, quam in grauitate; fequi 
€x didis , his affociari annulum predictum ex hy- 
Perbola,,. | 


PROPOSITIO XXVII. 


Fa ftbemate propofit. quinte, exceffus cylimdri eireumfari- 
pti conoid: byperbolico fupra cylindrum e PNE m 
€ono:di parabolico , erit triplus ex ce[fus conoidis opere 


lics f"pra conoides parabolicum . 


Conot- 
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Cin hyperbolico A B C, & parabolico 


E BEP, fint circumfcripti cylindri QC, T F. 


Dicotubumcylindricum QELC, trip'umeffeeX- 
ceffus conoidis A BC, fupraconoides EBF. Quo- 
niamenim cylindrus “Q C eft ad cylindrum TE; 
vt quadratum AD, ad quadratum DE; nempe 
ex hypothefi, vv DG; ad GB; ergo per conuer- 
fionem rationis & conuertendo , erit tubus cylin- 
dricus QELC, ad cylindrum QC, vt BD, ad 
D G. Sed expropofit. 5. 7. & 11. cylindrus QC; 
eftad conoides A BC, vt DG, ad dimidium BG; 
cum tertia parte DB: crgo ex æquali, erit tubus 
QELC, ad conoides ABC, vt DB, ad dimt 
diam G B, cam tertia parte DB. Rarfum, quoniam 
diuidendo, eft tubis QE EC, ad cylindrtum T F; 


vtrectangulum A EC, ad quadratum E D, nem | 


peex hypothe(i , vt DB, ad BG, & conoide$ 
E BF, eft dimidium cylindri TF, vt oftendimus$ 
p'acipaéinlib.z. propofit.1$. Ergo tubus Q E L C; 
eritadconoides EBF, vt DB, addimidiam G B 
Sed erat ad totum conoides A BC, vteadem D B 


ad dimidiam- GB, 'cum tertia parte DB. Frg? | 


QELC, eritad reliquum , nempe ad differentiam 


conoideorum , vt DB, ad fui tertiam parcem? , 


nempe erit triplustalis exceffus. Quod erat often- 
dendum... 


ALI- 


queria agen 


Quoniam tam totus cylindrus QC, eft triplus 
Utius coni A BC, quamablatus cylindrüs TF, eft 
"iplus ablati coni EBF (infcriptis prius conis in 
"hoidibus); ergo & reliquus rubus QELC, tri- 

ls erit reliqui; nempe differentiz conorum. Sed 
t Propofit. 4. differentia conorum eft zqualis diffe- 

tizconoideorum. Ergo tubusericetiamtriplus 
"Ietentig conoideorum. Quod &c. 
: M PRO- 


e 
PROPOSITIO XXVIII. 


21 

Exceffus cylindri circumfiripti conoidi hyperbolica fa? 
cylndrum circumfe ptum conotdi parabolico fepe €X* 
plicato , ef ad differentiam conoideorum , wt parallt- 
logrammum  circum[criptum. triltaeo quadratico ad. I 
fm , tam fecundum totum , quam. féeundum partt! 
proportionales ; fi diametri trilnei , «9» conoidis fécentt 
proportionaliter, 


e ergo conoidea hyperbolicum ABC, & p% 


rabolicum EBF, vt fepe didumeft; cum cíf* ` 


cumfcriptis cylindris QC, TF, & infuper fic fc 
miparabola B CO , cuius diameter OB, bafis 
OC, & parallelogrammum ei circamfcriptum fir 
D O, adeovt D BC, fit trilineum quadraticut, c 
ius diameter DB. Dico tubum cylindricum? 
QELC, effe ad differentiam conoideorum, vt p^ 
rallelogrammam: DO; ad trilineum B D C, ca? 
fecundum totum , quam fecundum partes propo 
tionales, Sumatur. in D B, diametro arbitrarie put" 
&um G, per quod infolidisintclligatur cranfite plat 
num ,H K, plano :A'C , parallelum, fecanst bur 


in. Py conoides hyperbolicum- in. M, .& parabo | 


cum in. Rẹ itemia parallelogrammo ducatur G^' 
parallela DC, fecans curuam parabolicam d 
Quoniam ex propofit. 3- rectangulum; AEG » * 
ad rectangulum MR V, vt. quadratum DB; ? 
quadra” 


a- 


quadratum B G; &vtretangulum `A EC; hoc eft 
lecrángulum H Pk, ad rectangulum MRV, fic 


"tmilla circularis H PK, ad armillam circularem. 


AR V: ergovtarmillacircalaris HP k, ad ariii 
lam circularem MRV, fic quadratum DB; ad 
Quadratum. BG. Sedex natura parabole quadrati- 
Ge. cft ctiam yt quadratum D B, ad quadratum- 
BG, Ge DC, fà KG adt OS. Ergo & vt at- 
milla HP k, adàrmillam MR V, fic kG, ad GS- 

uni vero punctum. G, fümprum fitad libitum ; er- 
20 vr omne: armillz tubi cylindiici QELC , pa- 
tallel armilla A E C, ad omnesarmillas differen- 


"i cohoid.orum , parallelas A E C, fic omncs li- 


^e? paralfelogrammi D O, parallele D'C, ad om- 
" M 2 nc 
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nes lineas trilinei C D B ; parallela itidem D C; 
nempe vt tubus ad differentiam, fic parallelogram- 
mum adtrilineum. T arararegasina : 

Cum vero quod oftenfüm eft de totis, pateat pof 
fe eodem modo probari de partibus proportionali 
bus , ideo patet propofitum. | 


f 


SCHÓLIVM L 


Patet ergo quomodo adhibito etiam alio folido 
hyperbolico, nempe differentia conoideorum, pofl 
mus quadrare parabolam.. Cum enim ex propofit: 
anteced. tubus cylindricüs, QETL C, fit criplus dif 
ferentiæ conoideorum ; etiam parallelogrammum 
triplum erit trilinei ; & confequenter fefquialterum 
femiparabolz. 

Infuper patet , quod cumin fchol.z. propofi. 18 
probatum fit; conum, trilineum quadraticum, exce? 
fum cylindri circumferipti hemifphario , & hem! 
phzroidi, & exceflum tubi cylindrici fuper annulur? 
latum cx hyperbola circa fecundam diametrum, efe 
quantitates proportionaliter analogas , patet if* 


quam , his pro fexta addi differentiam conoidcoruP | 


piæditam, 


S.C HOkbet VM IL 


In propofit. t 1. lib. 2. de Infinit. Parab. cui 
fchemna, hic apponimus , probauimus , quod fi fi?' 
: duz 


^. 


[8 


- 


N 


y 
L 


ris 


r Fr 


L— ——— a 


pa 
ris gyrari circa parallelam ipfi BD , ductam pef 
pun&um C, quzfit v.g. CF, folidum rotundunt 
ortumcx figura JA EFC, effead folidum rotundum 
ex figur ABC; vt figura AEEC, ad figurat 
ABC., Hoc probauimus medijs truncis finiftris CJ 
lindricórum rectorum fupra figuris exiftentium , vt 
loco cit: poteft confpici. Ex hac vniuerfali propoli- 
tione deduximus ibidem quamplurima corollari4$ 
quibus poteft aggregari quod i A BC; effec hy" 
perbola y& EG, eflet parallelogrammum ipfam» 


circumfcribens , & haberetur qradratura hyperbo* | 


Iz, nequaquam igriora:etur ratio cylindriex E C,cit 
ca CF, ad annulum ftri&um'ex hyperbola A B C» 
circa CF» Verum illa propofitio poteft vniuerf4 
lius propont fofi folum enim iliud verum eft ; fe 

etiam verificatars-quod fi illa due figura rotentu! 
circa parall Tan ipfi: CF, fed extra figuras ductam: 
adeovt ex figuris ciatis generentur annuli Jati : nl 
hilominus annulumlatum ex A EF C, ad annulu™ 
latum ex A BC, effevtfizura A EFC, ad figuram 
A BC. Hoc pofle: probári medijs ijfdem trunci 
& hoc pa&to liceret ampliare doctrinas de truncis 1f 
illo opere cxpofi:as; fed de his forfan aliquando. In 
przfen:i probabimus medijs ad noftrum inftitucu!? 


-magisaccoutodatis , fequentem propofitionem Vt € d 


hiiustóeaiione ifiq'iramis centra grauitatis mi 


;Bitoruas aamolorum; vt infià patebit. 


PRO- 
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PROPOSITIO XXIX. 


3j fuper eadem bafi co? circa eandem diametrum fint qualibet 


ficara C parallelogrammum ipfam cireumferibens | Cy- 
hndrus ex parállelogrammo ad folidum ex figurasrcuolutis 
ambobas circa parallelam diametro dultam vel per extre- 
mitatem bafis, vel extra bafim , erit vt parallelogram- 
mum d fonram . 


Vpet eadem bat AC, & circa eandem dia- 
metrum BD, fint qualibet figurar ABC, & 
paraltelogrammum EC; ipfam 'circumícribens 
& intellivamus ambas figüraspriusrotari circa F C. 
ico cylindrum EG; effead folidum ex figura. 
ABC, circacandem F C, quodfit ABCH G; vt 
EC, ad ABC. Accipiatur in BD, -arbitrare 
Punáum 1, per quod intelligantur: tranfiie in- 
guris linea kN, AC, parallela, ia folidis ver 


pla- 


6 aE 
PUN KN, item AC, parallelum. Quonam 
enim vt^kN, ad LM, fic(fumpra NR, com- 
muni altitudine ) re&anguluni: EN RR , ad refan 
gulum fub LM, & fub NR ; & NR , «ft € 
qualis MQ, quia MN, eft equalis tam NO» 
quam QR, vndé etiam rectangulum fib LM; 


& fub NR, eft zquale re&angilo LM Q. Ego | 


ctiam vt kN, ad LM, fic re&angulum k NR; 
ad rectangulum LM Q. Sel vt rectangulum 
kNR, ad rectangulum LMQ, fic circulus» 
kNR, ad armillam circulaarem LM Q.. Ergo 
& vt KN, ad LM; fic circilus KNR, adar- 
millam circularem-L MQ. At punctum E, fume 
ptum cft vtcunque-. Ergo & vt vnum ad vnum, it? 
omnia ad omnia: Ergo vt omnes linez figure. EC; 
A C, parallelz adomneslineasfigure ABC, item 
A C, parallclas,fic omnes circuli folidi E G, circulo 
A G , paralleli ad-omnes armillas folidi ABCHG: 
Ergo & vt figura ad figuram , fic folidum ad foli- 
dum... 

Sed fupponamus fignrás pradidtas rotari circa 
ST, po(itamvltra-C, ipfi B D, parallelam, adco* 
vt. ex figuris generentür tubus cylindricus; & annu? 
lus; latus. vt:in. fequenti fchemate, Dico nihilomi* 
nuseffe E C; ad 6guram TA B C, vctubus EC Y; ad 
annulam ei figura. A B C. Nam accepto vt prius» 
puncto 1, arbitrarié , fi&ifque jjfdem , conclu” 
demus eodem modo effe vc KN, ad LM, fic re* 
&angulum K NR, ad re&angulum. LM Q ; nea 


pe 


E 


€ $ X k. 


Pe ficarmillam circularem kN R , ad armillam cir- 
larcm L MQ. Quareeodem modoconcludemus 
tffe figuram EC, ad figuram ABC, vt folidum 
*X EC, circa S T, ad folidumex figura A B C, cir- 
candem T S. Quoderatoftendendum. 


SCHOLIVM. 


Cum præfens propofitio fit propofita in tanta vni- 
Verfalitate , adeovt comprehendat in5nitas figuras 
Uca diametrum ,X& infinitis modis diuerfificatas, 
wpoffibile videtur poffe ipfam oftendi in tali vni- 
wrfalitate vnica conftiutione nifi perindiuifibilia . 
p etiam archimedeo probari poteft, fed in cafi- 

$ particularibus , & conftruétionibus proprijs, vt 

tilibet poterit experiri. 

.EX hac autem vniuerfaliffima propofitione,ea om- 

2:quz {: nt deducta in corollarijs propofit. cit. ín 

Pere de infinit.parab. circa varia folida annulorum 
N ftri- 


ftri&orum ex varijs figurisgenitorum, poffunt dedu- 
‘cietiamin infinitis folidis annulorum latorum; qu£ 
autem ea fint, infpiciatur ibidem. Nes cnim in præ- 
fenti non manifcftibimus nifi in&nitorum annulo- 
rum tam ftridorum , quam latorum centra grauita- 
tis. Nam facili negotio ex ditis in lib.4. infinit, pa- 
rab. agnofcemus figuras predictas effe quantitates 
proportionaliter abalogas cum fuis annulis, tam ftri- 
€tis, quam latis. V. g 'facile agnofcemus figuram 
A BC, effe quantitatem proportionaliter analogam 
tam cum annulo ftri&o ABCH G, in prima figu- 
r3,quam cum annulo lato ex eadem. A B C, in fe- 
cunda figura. Quare etiam duo annuli ex eadcm 
figura, nempe & (trictus, & latus erant quantitates 
proportionaliter analoge tam in magnitudine,quam 
in grauitate, Sequiturergo nos habere centra grå- 
uitaris cmuium 1lorum annulorum tam ftri&orum ; 
quam latornm,quorum figurarum genitricium fupra 
explicataum, hibemus centrum grauitatis. 

Si ergo tupponamus A B C, effe parallelogram- 
mun veluti F C, quod rotetur vel circa fuum latus 
FC ,velcirca Ý $, ci parallelvim(quod femper intelli- 
gcndum erit in dicendis impofterum , ne cogamuF 
idem cum lc&orum tedio repctere) centrum gravita- 
tis cylindri, vel tubi cylindrici,fccabit F C, vel T S» 
in ea ratione, in quafecat BD, centrum grauitatis 
parallelogrammi. 

Si veró fupponamus A BC , nobis reprafentare 
infinitas parabolas, habebimus centrum puc. 

infi- 


infinitorum annulorum ex ipfis fic fecare FC, vt 
pars terminataad F, fit ad partem terminatam ad 
C, in primoannulo ex prima parabola vt 2. ad 1. in 
Tec. vt. 5. ad 2. interrio vt 4. ad 3. & ficin infinitum. 
Ratio eft, quia cx fchol. prim. propofit. 1. Tib. 2. ha- 
emus centrum grauitatis infinitarum parabolarum 
fic(ecare BD. 
. Si autem füpponamus ABC, effe quamlibet 
Infinitarum parabolaium, & EC, eife parallelo- 
Srammum infinitis parabolis circumfcriptum. Ha- 
ebimus centrum grauitatis infinitorum annulorom 
Ortorum ex reuolutione exceffuum infinitorum pa- 
tallelogrammorum fupra infinitas parabolas. Hoc 
trem centrum grauitatis fic fecabit FC, vt pars 
terminataad F. fit ad. partem terminaramad C, vt 
humerus annuli vnitate au&us , ad triplum nume- 
tum annuli vnitate au&tum. V.g. in primo annulo 
Vt 2. ad 4. In fecundo, vt 3. ad 7. In tertio vt 4.ad 
N a 19, & 
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10. & fic in infinitum . Ratio eft; quia ex fchol 
propofit. 8. eiufdem libri centrum grauitatis excel 
fus parallelogrammi E C, fupra parabolam fic fecat 
ipfam BD. | 

Sed füpponentes AB C; effe vel femicirculum s 
vel femicllipfim, vel circuli yautellipfis portionem» 


vel ctiam hypeibolam. Habebimus centrum gr4* 


uitatis annulorum talium figurarum, fed fuppofita 
figurarum quadratura. Hæc autem patent vera effc 
partim ex didis in lib. 3. vbi in propofit.24. a(figna- 
uimus centrum grauitatis femicirculi ; & in fchol» 
prim. propofit. 2 s. omniumipfius portionum; & if 
propofit. vltima lib. 4. in qua affignauimus centrum 
grauitatisomniam partium ellipfis ; partim ex dictis 
in propofit. 22. huius, & in fcholio eiufdem, ybiaf- 
fignauim:s centrum grauitatis hyperbolæ Imo 
in {chemate illius propofitionis, intelligamus excef- 
fum parallelogrammi GC, füpra hyperbolam- 
ABC, rotari vel circa HC, vel circa ipfi paralle- 
lamext:a pa:allelogrammum:ex dictis ibi dem,agno- 
{cetur centrum grauitatis annulorum genitorum. 
Exiftimantes autem A BC, effe cycloidem pri- 
mariam ; placitis Torricellij inlib. t. de motu grau 
fchol. propofit«i 8. annuentes;intelligemus centrum 
grauitatis annuli ex cycloide fic fecare F C, vt pats 
terminata ad F, fit ad partem terminatam ad. C, V’ 
7. ad 5. 
Sed accipiamus fchema fequens , in quo intelli- 
gamus fcmiparabolani BA D, duplicari ad ps 
afis 


o N 


bafis A D, adeo vt heceuadat communis axis dua- 
"um fcmiparabo'arum fioul coniunctarum , hanc- 
Que figuram intelligamus rotari vel circa O N, vel 
"lrca parallelam A D, extra figaram: centrumgra- 
nitatis prod:idorum annulorum ita fecabit ON, 


Vel ilti parallelam &c. vt pars terminata ad. O fit ad 
partem 


a r 


E 
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partem terminatam ad N, vt numerus annuli 2 
Qus ternario ad numerum annuli au&um vnitate2' 
Nimirum in primo vt 4.ad 2. Infec. vt 5. ad 5. I? 
tertio vt 6. ad 4. & fic in infinitum . Ita enim €* 
fchol. 2. propofit. 2. lib. 3. centrum æquilibrij (emt? 
parabole ABD, feü centrum grauitatis figur” 
NA B, diuidit A D. | 

Prædi&æ autem figura circumfcripto parallelo" 
grammo EN, & figura conftante ex duobus trili 
neis NO ABE, reuoluta predio modo: centru 
grauitatis folidi geniti fic fecabit ON , vt pars ter 


minata ad O, firad partem terminatamad N, W 


vnitas ad numerum annuli vnitateauctum, Nemp* 
inprimo vt. r.ad 2. Infec: vt 1. ad 3. In tertio vt l 
ad 4. Etfie ininfinitum, Ratio eft quia centrum 
grauitatis talium trilineorum fimul coniun&toruf? 
ficdiuidit A D, vt centrum æquilibrij vnius v-$ 
A EB, diuidit EB. Atex fchol. prim. propofit.2* 


lib.3. EB, in predica ratione fecaturà tali centi? 


gquilib:ij. Quare patet propofitum. 

At fi feimiparabola qu clibet intelligaturduplicat 
ad partes B F, vt figura conftans it CDBQP; & 
& hac rotetur vel circa DC, vel circa ipfi paralle 
lam. Centrum grauitatis folidi geniti fecabit par 
ter D C, vt paisteriinata ad; C, fit ad partem tef 
minatam ad D, ytnumerusannuli ternario aüctu* 
ad numerum annuli vitate audum.. Nempe vt 
ad 2. vt 5. ad 3. &c. Item fitrilineum CB Q, fic 19" 
tetur; D C, fic (ccabitur vt pars terminata a 

" fica 


itaq partem terminatamad C, vt numerus annu- 
! nitate au&us, ad vnitatem . Ratio eft quia eodem 
Modo fecatur A D , à centro grauitatis figure 
NA B, ficuti fecatur B F, à centro grauitatis fi- 
dre D CBQP ; ita tamen vt homologi termini 


tremi fint A, & F; D, & B. Item codem 
modo 


ro 
modo fecatur AD , à centro gravitatis  figur 
ONABE, ficutifecatur BF, à centro grauitatis 
figure C BQ; exiftentibus pariter homologis pun- 
Cisextremis A, F; D, B. ) 

Cum veró eodem etiam modo fecetur BD , ? 
centro gravitatis figure ABC, ficuti fecatur FO, 
à centro grauitatis duplicatæ femipárabole DB C, 
in BDCRG: pariter cum eodem modo fecetu! 
BD, à centro grauitatis trilineorum A EB F C» 
ficuti fecatur F C, à centro grauitatis ipfius BC Ri 
fequiturquod fi intelligamus figuram B D CR G3 
rotari circa RG, &c. intelligemus pariter R G? 
íc diuidi à cenrro grauitatis geniti {olidi , vt pars 
terminataad R, fit ad partem terminatamad G; 
vt numerus annuli vnitate au&us , ad numerum ar 
nuli. Nempe vt 2 ad r.vt 3.ad 2. &c. Item fi in- 
telligamus (ic rotari figuram BCR; RG, fic fe 
cabitur vt pars terminata ad R , fitad partem termi- 
gatamad G, vt numerus annuli vnitate auctus 4 
triplum numerum annuli vaitate auctum. Nempe 
vt 2 ad 4. vt 5. ad. 7. vt 4. ad 10. Et ficinin* 
finitum... 

Quz autem dicta funt fupra de parabola quacuof 
modis difpofica , quantum ad a gnationem centro" 
rum granitas folidorum rotundorum ex ipfa gent 
torum , patet poffe etiam applicari fio modo fol 
dis genitisex reuoiutione po:tionum ciculi, & el- 
lipfis, item femihyperbolæ fic difpofirarum. Se 
quodnam fit tale centrum rclinquimus le&tori cont 

deran- 


| 


E 


derandum . Præcipuèquia centra grauitatis figura- 
tum genitricium non habentur nift fuppofita ipfa- 
tum figurarum quadratura . Non fic relinquemus 
'onfiderandum lectori, in quo puncto ipfius F C, 
vel ipfi parallela , fitcentrum grauitatis fo lidi geniti 
8X exce fu parallelogrammi E C, fupraf uppofitam 
pas O cy cloi. 
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loidem primariam ABC, reuoluto 
GC, vel circa di&am parallelan 
Lipf para 


e g> "y 
quo punóto ipfius, R Ga ve 


` 
|| 


zr 


crum grauitatis ddplicatz femicycloidis B D CRG: 
ad partes FC: fed admonebinius , centrum grau" 


vatis folidi orti exteublutione fisure BD C R G, ii? 


14,5: A A ANS Y, ; fr a0 
fecare dictam RG, vtpars teripinata ad R, fic a? 


partem tern jmaradm ad C. vt 7. ad $. Ratio eft; 
quia ita-dinidic B D,. centrum grauitatis cy cloidis 
ABC, ficuti diuidit FC, ceat Bigare BOCRO* 
Itém admonebimus > Caftrum grau UNIS folidi or? 
FC,dirca FO, 

EC, vt paks terminata ad H, fit ad patrem tef 
minaraamad C, vt :, ad 3.. Ratio cft quia fic di 
vidit B-D;-centrum-eraettads predi&a figure f 
ublute. Namcumex lorriceiljo de dimenfione cy 
clcid:s, & «x ' acquec in diflercátione de ciréulorul 
volutationibus propofir. zo. demonftrationc nuit 
quam fatis laudata, conftet, A E DEC, effe tercia? 
par em cycloidis A BC; & cüm.cx eodem Torr 
cellio fupra citato, fupponamus centrum grauicat 
cycloidis fic fecare B D, vt pats terminata ad B, st 
ad parcem cerminacam ad D, vt 7. ad 5; & parit* 
cudi medit punctum BD, fic ce mirom gtau patis 
toris parállelogrammi EC; nempe centrum pt 
uitatis parallelogramo i relinquat himnciade 6, paf 
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tes , quarumdr -B O, fupponicur id; le&tor1m dod | 


nis-A:chiriesks exevcitatus fucile. agnüfcet, cent? f 
erauitatis prædiceréxcelus fit fecdte:dà Do. vr paf 
teri- 


terminara ad ;B., fir ad partem terminatam ad D, 
Vt ziad 9. feùcyt r. ad 2. Lector autem fic edo- 
«tus facile agüofcet etiam centrum grauitatis figure 
BCR, reuolutz.circa RG, &c. ficfecare RG, 
Vt pars terminata ad Ro fit ad partem terminatam 
ad G,. vr. ad 3; j 

- O z  Suppo- 
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Supponamusautem ABD, effe portionem mi- 
norem parabola cuiufcunque refeĝæ linea BD; 
diametro parallela, adeovt. A D, fit bafis talis pot* 
tionis ; & intelligamus portionem ABD, duplicar! 
adpartes BD, adeovt BD, diametro parallela- 
euadat axis figure ABC; & intelligamus con- 
fucto modo figuram A BC, rotari circa FC, &C 
Ex propofit. 15. lib. 3. in qua affignarur centrum % 
quilibrij-portionis ABD, in BD, diametro p^ 
rallela ,-& confequenter centrum grauitatis figu? 
ABC, habebimus centrum grauitatis talis foliot 
Si vero intelligamus figuræ ABC, circumferiptu™ 


parallelogrammum E C; cum exceffus ipfius habet” | 


mus centrum gràuitatis , quia habemus centrum g1% 
uitatis & parallelogrammi , & portionis, & ex prO" 


pofit. 1 s. lib. pri. habemus rationem parallelogra | 


miad figuram , & confequenter illius exceffus adir 
guram ; habebimus etiam centrum grauitatis folid 
ex illo exceffucirca F C, vel illis parallelam . Quo’ 
vero didum cft de figura A B C, patet ex fupradi 
&is intelligendum etiam fore de figūra B DCR G 
Sed fi talis figura intelligeretur duplicata ad parte’ 
A D, adcovt bafis D A , euadat axis figuræ N AZ 
Ex propofit. r4. lib' 3. habebimus centrum grauit^ 
tis annülorüm ex NA B, circa ON, vel illi p^ 
rallelam. Idemque intelligendum cft fi figura inte” 
tigeretur duplicata vt ‘C D BOP. 

Si vero inf»qsent: figura; portio maior ATBD' 
parabole cuiufcunque , cuius bafis: A D  incellig? 

(gn | tur 


tir duplicata quatuor modis fupra dictis, & intelliga- 
mus generari folida prædi&a; nihilominus ipforum 
olidorum habebimus centra grauitatis . Ratio eft 
Quia in propofit. 19. & :o.lib. 3- habemus centra» 
Vquilibrij maioris porcionis parabole cuiufcunque 
tefe&æ linca diametro parallela, tam in predicta li- 
Aea diametro parallela, quam in bafi. Vndé etiam 
bemus centra grauitatis duplicata: portionis qua- 
tuor 
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tuor illis modis ; & confequenter centra grauitatis il- 
lorum annulorum. 

Sed fi in codem fchemate, portionem L MIB D; 
parabolz cuiufcunque refe&z duabus lineis LM? 
BD, diametro IK, inter ipfas intercepta , paral- 
lelis, intelligamus difponi quatuor predictis modis; 
& intelligamus confueto modo , generari quaruof 
fpecies annulorum, vt fxpe dictum eft: illorum om” 
nium fciemus centra grauitatis; hxcque nos docent 
propofit, 2 1. & 22. lib. 3. in quibus affignantur cen 
tr zquilibrij illorum fegmentorum tand in bafi; 
quam in lineis diametro parallelis. 

Sed fi in fequenti fchemate füpponamus AB E F 
effefegmentum femiparabola cuiufeunque refect 
linea B E, bafi AF, parallela, intelligamufque 
hoc aptari quatuor con füetis modis, & cin fche” 
mate. Habebimus centra grauitatis folidorum ge 
nitorum modis fupra explicatis. Videat le&ok pro- 
pofit. 1o. lib. 3.in qua affignattür in EF, centrum 
grauitatis fegmenti ABCD; & propofit. ri. if 
qua affigaatur centrum zquilibrij fegmenti ABEF; 
in bàft . :AE$ Sib eo ini r1 

Sed füpponaims F ABE; effe vtique fegmett- 
tum femiparabola cniufennque; fed ficdifpolitse Vt 

AE, fitdiamecér , & BEY parallela diamétrós 
adeovt FA BE; fit fegmentuntad diametrum,quot 
intelligatarduplicatim quatuor modis ytin fehemi- 
te. Solidórunmigenitorun confüeto modo ex figuris 
fic difpofitis habebimüs centra granitas, Qiaté 
pro» 


propofit. 1 5. & 16. libri 3. habemus centra equi. 
libuj (egmenti ad diametrum parabolz cuiufcun- 
Que, tam in bafi, quamin linea diametro parallcla. 


Solum videtur nobis le&orem admonendum , cir- 


&ugmfcriptis figuris parallelogrammis s folidum ex 


&xceffu. parallelogrammi: GD , fopra figuram, 
ABCD, haberetale centrum grauitatis ; quod fic 
lecec DH , FE, parallelam is vt pars terminata 
ad i4. tad partem terminatam ad H, Vtnuümc- 
IFüusannuli vnirateauctus.ad vanitatem. V.g. inpri- 
Mo. vr. a. ad 1, In fecundo vt 3.ad 1. Ecfic in 
] Ratio cft quia AGB; eltarilineum 


hm! 
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fimile toti trilinco totius femiparabolg; in quo pari- 
ter centrum zquilibrij fic diuidit AG; & confe- 
quenter centrum grauitatis duorum trilineorut 
AGB, CDH, fimulfic diuidit FE, vt pars tef- 
minata ad F, fitad partemterminatam ad E, Vt 
numerus trilinei vnitate auctus , ad vnitatem. Idem 
proprereandem rationem ,intelligendum eft de tri- 
lineo CDN, reuoluto vel circa ductam per N> 
feà C, ipfi EF, parallelam, vel circa alias paral- 
lelas EF, extratrilineum du&as. 

Sed tandem fupponamus ABEF, effe fegmen 
tam intermedium femiparabole cuiufcunque refe- 
&æ duabus lineis BE, AF , diametro parallelis: 
quod fegmentuni intelligatur difpofitum quatuot 
modis. Omnium folidorum genitorum confuet? 
modo nobis innotefcent centra grauitatis ex propo" 
fit. 17. & 18. lib. 3. 

Quot igitur folidorum habeantur ex antedictas 
propofit. centra grauitatis, de quibus neutiquam c0" 
gnitiotenebatur, potuit le&or animaduertere. Se 
non minorem vtilitatem capiemus ex fequenti pr" 
. pofitione, que, modo ad noftrum inftitutum apto» 
explicata , ducet nos in cognitionem centrorum g'4* 
uitatis quorundam folidorum , qus vfque nunc geo” 
metria ignorauit. Pracipué ex ipfa venibimur ceh 
tra grauitatis omnium femifuforum parabolicorum 
nempe docebimus in quo puncto bafis fit cenciu? 
grauitatis {olidi ex femipaiabola quacunque reifo" 
luta circa bafim. 
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PROPOSITIO XXX. 


Annulus ritus figure antecedentis přopofitionis «quatur 
quatuor folidis , quarum duo fint qui oriuntur ex re- 
uolutione femiftgure. circa. diametrum , alia duo ex re~ 
tolutione femifsgura , circa parallelam diametro pir ex- 
tremitatem bafis; & hoc tam Jecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales Irem annulus latus ex 
eadem figura equatur duobus primis folidis, &g duobus 
annulis latis ex femirgura, circa parallelam diametro 
extra ipfam 


Sto ergo figura ABC, in primis, que reuo- 
lnaturcirca CF, diametro B D, parallelam 
ductam per extremitatem bafis C. Dico annulum 
AÁBCHG, zqualem effe duobus folidis ex fcmifi- 
gura DBC, circa BD, & duobus folidis ex ea- 
dem DBC, circa CF. Diíponaatur ifta folida, 
Vtin fchemate , fec. adeovt contineantur omnta 1R- 
Vrduoplana AB, CD; parallela. Sicut! autem 
taliter funt difpofita vt duo genita ex reuolutione» 
OBC, circa diametrum occupent medium locum, 
ita poruiffent difponi quocunque alio modo; & ficu- 
ti difponuntur vt vum aliad tangat, 1tà potuiffent 
Ifponi vt effent ab inuicem diffita quocunque inter- 
"allo. Djfpofita autem fuerunt fic ranquam concin- 
ño niodo ad inferrenda pulcherrima, qua ex tali pro- 


Pofitione deducentur. Accipiaturin diamct:o BD, 
P prima 


B 


primæ figuræ, quodlibet pun&um 1, perquod di- 
catur planum. L Q, plano AG, parallelum. Cut? 
aotem. C/A y in fecunda figura fupponatür aquali$ 
iph BD, inprima,fiar C F, equalis B], & pef 
E, agatur planum: EF, AB, C D, planis paralle 
lum - Redangulum. LMQ , prima figuræ, diuk 
ditur in rc&angula IMQ, & LI, MQ. Re 
&angulum 1M Q; cft eqvale rectangulis 1M Pi 


I M, 


DA 
IM, PO, feù MIL. Pariter rectangulum: LI} 
NO, cum (it zequale rectangulo IM Qy diuid:tur 
'! eadem rectangula « Quare colligemus , re&an- 
lum LMQ, zquale effe duobus. rec&tangulis 
P, & duobus re&angulis MIL. Redangu!um 
IMP, in prima figura , xquaturre&angulo EGK, 
"1 fecunda; vnde duo re&angula; IMP, primz, 
*quantur düobus recangulis EGK, RSF; fe- 
Undæ : irem duo re&angula MIL, primz, æquan- 
'irduobus rectangulis EO M; NPQ; fecunda; 
"de ofnnia quatuor tectangula prima , 2quantur| 
Quatuórrectabgulisfetund:, Ergb/etiam re&angu- | 
im LMQ;: primz»equabiturredangulis E G kà 
LOM; NBQ; RS fende > Ergo armilla- 
"rcularis LM Q; folidi primæ figuræ , æquabitur 
millis circularibus EGk; RSE, & circulis 
OM, NPQ, fecundz. Cumautem puna 1, 
* E, fumpta fint ad libitum , inuentaque fit qua- 
itas inter plana prxdi&a; re&& deducemus, necdum 
mnes armillas circulares folidi primz figura plano 
G, parallelas , equales eife omnibus armillis cir- 
"laribus, & omnibus circulis folidorum fecund z; 
"d etiam folidum prima equari omnibus folidis fe- 
"und v. 


Q uod autem probatum fuit de totis, patet eo- 
“m modo probari poffe departibus proportionsli- 
"5: quia non diffimili modo probabimus partem fo- 
Uil primæ contentam: iater plana parallela LQ 


AG 


» equari- parti. folidorum fecunda » conten- 
R3 ua 


ró 
te inter plana AB, EF; parallela. Quare patet 
propofitum . n. 
Secunda pars propofitionis; nempe quod in fe- 
quenti figura annulus latusex figura A BC, circ? 
TS, reuoluta fit equalis duobus folidis ex D B € 


reuolutacirca BD, & duobus.ex eadem  reuolu* 


tacirca T $5 facta preparatione fimili anteceden- 
ti, le&or facile proprio Marte cognofcet, difcur- 
rendo vt nos fupra fecimus. Quare patet. propo" 
fitum. s 


SCHOLIVM L 


Nec etiam prefens propofitio in tanta vniuerf2 
litate propofita , videtur vnica conftruétione prob4" 
xi poffe nifi methodo indiuifibilium. In figuris ver 
particularibus, fa&is particularibus praparationt 
bus, probari etiam poterit modo Archimedeo. 5! 
enim fupponamus ABC, cffe figuram ad parte? 

i E de- 


r7 
B, deficientem , le&or in geometricis peritus fa- 
cile agnofcer probari poffe modo Archimedeo. 

Ex his ergo; & ex dictis inlib. 4. de Infinit. Parab. 
Colligemus fzpe replicatam doctrinam ; nimiram., 
annulum prime figure , & folida fimul fecunde , effe 
quantitates proportionaliter analogas tam in ma- 
gnitudine, quam in grauitate. Vnde cum folidum 
prime fit magnitudo fic analoga cum figura ABC. 
Sequitur etiam omnia folida fecunde figu:e (imul, ef- 
fe analoga cum figura ABC, tam in magnitudi- 
lle , quam ingrauitate. Cum autem facile etiam fit 
Cognofcere predictorum folidorum fimul fecunde 
figure effe centrum grauitatisin V X ( vt hocenim 
lequatur fic ex induftria difpofita fuerunt; ) ergo 
Centrum grauitatis predictorum folidorum fimul ita 
fecabit V X, vtcentrum grauitatis figare ABC, 
fecat BD. Exhacdoctrina adinueniemus centrum 
grauitatis nonnullorum folidorum . Sed priusadno- 
tabimus vnum particulare in fequenti fÍcholio , quod 
txiftimamus P. Marium Bettinum Societatis les. fx 
Viueret, libenter excepiffe . 


SCHOLIVM IL 


Galileusin poftremis Dialogis pag. apud nos 18, 
loquitur de paradoxo quodam geometrico, inquo 
Intelligit demonftrare circuli cireumferentiam.. 
$qualem effe puncto. De hoc paradoxo veftigia Ga- 

ilei (equentes; locuti fumus & in appendicula fexa- 
ginta 
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ginta problematum geometricorum , & in hoc ope- 
rc in Íchol. 3. propofit. 10, & in fchol. 3 propofit: 
18. At P. Betrinas füpradictus in tom. 3. fai Ærtarij 
parcg. gcom. fchol. prim. & alibiadmonet parado- 
xum pre(cns nequaquam intelligendum eff? geome- 
trice, fed phyficé : nam geometricéloquendo, Eucli- 
des, doctrinaque eius tradita in defin. 3. lib. g. Ele- 
ment. abomnibufque paffim recepta huic afferto ad- 
uerfatur . Proportio enim eft duarum magnitudi- 
num ciufdem gencris, quatenusad quantitatem per- 
tinet, mutua quzdam habitudo. Quando ergo com 
paratur circumferentia cum puncto, & colligitur e 


qualitas , fit comparatio impropria , & qu noa eft»: 


cum fint quantitates diuerforam generum. At non 
deeft alius medius terminus geometricus oftendens 
Galilei Parallogifmum fi intelligat geometrice 10- 
qui, non phyficé . Hicque nobis fuppeditaturab an- 
tecedenti propofitione , antecedentibufque folidis e 
Nam ad modum Galilei difcutrentes,in maximum 
abfurdum incideremus : oftenderemus enim circuli 
circumferentiam qualem efle duabus circuli cir- 
cumferentijs, quarum vnaquzquce priori effer equa- 
lis, & infuper duobus pun&is. Cum enim proba- 
tum fit, folidumex A BC, in prima figura , equa. 
le effe quatuor folidis in fecunda figura tam fecun- 
dumtotum , quam fecundum partes proportionales 
fequeretur ex doctrina Galilei, quod cum tandem 
folidum A BCH G, in prima figura definat in cir- 
cumferentia circuli , cujus diameter BHs item 


qu a- 


! TP 
quatuor folidorum in fecunda figura ; duo extrema 
definantin circumferentijs, quarum diametri CH, 
TD, mediaveroin pun&is Y, Ls fequereturin- 
Quam , circumferentiam BH , zqualem efle cir- 
cumferentijs CH, T D, & punctis Y, Z. Quod 
Cft abfurdiffimum .. Nam cum circumferentia fint vt 
diametri;& cum BH, CH, & TD, fint cqua- 
les; fequitur etiam circumferentias circulorum, quo- 
tum diametri CH , TD, duplas effe circumfe- 
rentiz, cuiusdiameter BH. Frroneus ergo eft di- 
fcurfus , ex quo hauritur circumferentiam BH, 
equari gircümferenüjs CH, T Gs & pundis 
Y, Z; & confequenter érroncus c(t Galilei dif- 
curfus - 


PROPOSITIO XXXI. 


Semif ufi parabolic cif cumque , centrum grauitatis 
vtperire , 

Sto ABD, femiparabola qræcungvein prima 
E figura , cuius diameter A D; bafis B D; qua 
tevolutacircabafim B D, generet femifufum para- 
bolicom ; hujus oportet ccntum grauitatis afhgna- 
té. Semiparabola ABD; intelligatur duplicata 
ad partes bafis BD, &fgrra ABC, €x duabus 

Cir ipa rabolis conftans intelligatur rotari circa F E 

D, parallelam- kemin fecunda figura intelligan- 

tur quatuor folida fic difpofita ; vt duo MM E 
2» 


TEE TUNI 
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5 


TB, fint illaquz oriuntur exfemiparabola DBO; 
rcuolcta circa CF, duo vero media fint illa, qu? 
oriuntur ex rcuolotione femiparabole ABD, cit- 
cabafim BD, nempe fint duo femifufi parabolic! 
cx data femiparabola. Fx propefir. anteced. con- 
flat quatuor folida fecunda figura: effe proportion 
liter analoga cı m fclido A BCH G, prime. Se 

folidum A BCHG, prima eft picpoirtiopalit €f 


ana- 


12r 


analogum cum figura. ABC, conftantre ex duabus 
femiparabolis.. Ergo &quatuos folida fecunda fi- 
gurze fimul. erunt-proporttonaliter-analoga cum fi- 
Sura ABC, Sedexfchol.z. propofit. 2.lib.;. cen- 
trum grauitatis figure" ABC , fic diuidit B D, vt 
Parsterminataad B} fit ad partem termínatam ad 
D, vc numerus parabolz ternario auctus ad nume- 
tum parabolz vnitate auum ~ Ergo & centrum gra- 
üitatis quatuor foliderum-fecundz figura fimul fic 
fecabit V X, vt parsterininataad V, fit ad partem 
terminaram ad X, vt numierus parabola ternario 
auctus ad'umerum parabole vnitate audum . Sup- 
ponatur à perito geometra, fic diuifain R., Itemex 
Propofit. 18: Iib: 4. deinfin. parab: conftat centrum 
Srauitatis folidi ex femiparábola D BC, in prima 
figuracirca CF; ficdiuidere FC, vt pars termi- 
lata ad F, fit ad partem termihatam ad C, vt 
duplus numerus parabola ternario auctus , ad du- 
Plum numerunr.vnitate-auctum.- Ergo & centrum 
Stauiratis folidorum extremorum in fecunda figura, 
IC fecabunt lineas circa quas femiparabolz intelli- 
Suntur reuolutæ. Cumergotalia folida fint ex infti- 
"uto fic difpofita; vt commune amborum centrum 
Srauitatis cadatin VX: fi ergo V X, fic diuida- 
Urn de, vt V5», ftad "EX, vt duplusnume- 
"s parabolz ternario au&us, ad duplum numerum 
Parabolz vnitate auum; *»X erit centrum grauita- 
s illoram folidozum fimul. Cum ergoin VX, fit 
entram grauitatis tam quatuor folidorum fimul, 


e quam 


quam: duorum extremorum ; ergo & reliquorum" 


cuorum mediorum fimulerit in V X, centrum gra 


nitatis. Hoc antem seperietur fi fatireciprocé V* 
cuo mcdia ad duo extrema, fic "KR, ad Rz. Cum 
6180 ex corollar. prim. propofit. 4. lib. 3. fie folidum 
vnum medium ad vnum folidorum extremiorum? 
ne mpe dvo media ad dto extrema , vt numerus pars” 
bolæ ad. numerum parabolz vnitate au&um; fi H 
yt 


| 


123 

Vt numerus parabole ad numerum parabola vnitate 
Uum, fic "XR, ad 24, Erit $» centrum gra- 
üitatis duorum-folidoruemedieremrfimel- sed cum 

tc fuerint fic difpofita vt centruuf grauitatis vniuf- 
suiufque ipforür fic fece£lllotàmaxtm y fi ergo axis 

D, femifufi ih prima figura fiofácetunin T, vt 
Br, firad TD, wt V% iad 2%: erit, T, cen- 
trum grauitatisfemifufi ABC, 6r(iex reuolutione 
tmiparabole -A-B.D-, circa-bafim-B D.. Quod 
"rat reperiendum. 


Prio enim femifufo , cum fife nus, ià patet B D, 
Icfecari vtparsad B, fitad paremad, D; vt 3. 
ddots fn. quadratico verd , confequefrer ad fupra 
dita, fi BD, fic fecetúr in S, vt BS, fit ad 
Di ve. nnmerus parabola ternario aŭ&us ad nu- 
Merum parabolé vnitate auctum ;-quarum D D, erit 
> taliim. BS, erit 5; &quarim BD, erit 12, 
"lium, erit 7; eum dimidia. Item fi fecetur 
in l, vt. BIF fit ad 1D, vt düplus numerus ter- 
Ma auus, ad dphím nümerim viitate auctum, 


Q. 2 qua- 


C 


RAAT, 


A 


HAT ov «€ T 


Lj 


"767m 


1j 


~ 


B5 


quarum BD, erit, 12, BI, erit 7 Ergo quarum 
BD, erit 12, talium, BI, erit 7; BS, 7, cum 
dimidio IS, dimidium; LD, 5; 
dimidio, 
riim parabole vnitateauctum fic. IS, ad S.T; Er 
£'quarum partium IS, eft 2, talium. S T, erietrit: 
Cumcrgo qvarum B D, erat 12, talium BS, effet 77 
cun dimidio, & IS, dimidium. Ergoquarum B D» 
crit 


- zat 


i DS, 4. cim 
Fiat ergo vt numerus parabolz ad nume” 


[25 
“it 24; IS, erit 1; & BS, 15: Ec qualium BD, 
(rit 48, talium I 5, erit z, & BS, 36. Sed qualium 
S, erat 2, talium S T, erat 3. Ergo qualium BD, 


| trit 48, talium B T; erit 23, & T D, i15. Ergo 


Centrum grauitatis femifufi parabolici quadratici fic 
uidit BD, in T, vt BT, fir ad TD, vt 33, ad 


| 15; & fubariplando terminos,vt 11, ad 5. 


Sed non folum füpradida methodo reperiemus 


| Cntrum grauitatis femifufi parabolici;fed etiam ex- 


efus cylindti ipfi circumferipti fupra ipfum; nem- 
Pecentrum grauitatis folidi ex trilineo E B A, in pri- 
ma fioura,rcuoluto circa bafim femiparabola B D. 

um aucem tale centrum facilius inuentaru r alio mo- 


| "9, idco hunc experiemur in parabola qua !rarica in 


littmeris, Supponamus ergo BD, fe&um bifariam 
tS, & in T, fic vt BT, fic ad T D, vc i'i, ad s. 
to vt T, fit centrum grauitatis femifufr A B C. Er- 
89 quarum BD, erit 16, talium S T, erit 5, & 
S, 9. Ergo qualim: B D; erit 37, cuin tertia par- 
te, talium. S F, erit 7, & BS, 18, cum duobus ter- 
J5. Cum autem ex fchol. prim: propofit. : 4. lib.2. 
lexcetfuscylindii circumfetipti femifufo ad ipfum 
1 7j ad 85 & fifiat vt calis exccffüsad femifufum, 
Kreriprocé FS, ad S1, fit 1, centrum grauitatis 
Medici exceffus; erit S1, 3, qualium BS, eft 18, 
"Um ducb.s tertijs.. Ergotalium reliqua. BI, erit 
?; «um duobus tertijs .. Quahum ergo BD, cft 
7; cum tertia parte, erit P1, 10, cuny duabus 
Mijs partibus, & reliqua DI, 26, eum duobus ter- 
tijs. 


tijs. Ergocentrum grauitatis predi&i exceffus fecat 
BD, in I; in predicta ratione. 


PROPOSITIO XXXII. 


Semifufi byperbolici cuifcungue , f'ppofrta hyperbole qua. 


dratura y prffumus centrum grauitatis reperire. 


Vpponamus. in feq. figura DBC , effe femi- 
hyperbolam, cuius diameter C D ; bafis B.D» 
latus tranfuerfum.. CZ , centrum Si Dico yifuppo 


fita hyperbolz quadratura, nos potfe reperire cen“ | 


trum grauitatis femifufi hyperbolici, A.B C; Difpo- 
nantur quatuor folida vt fupra; & vein fecunda figi 
ra, fed duoextrema AH, TB, intelligantur effe 
annulos non ftri&os, vt (chema exprimit , fed latoss 


ortos-ex rotatione femilyperbolz:.D B C: feq. fi^ | 


guræ circafecundam diametrum. T Si Ergo horum 
quatuor. folidorum. fic.difpofitorum vc iniilla ff 
gura habemus centrum grauitatisin V X , quia ha* 
bemus centrumgrauiratisfolidi ABCZHG, feq: 
figure , qod. exi propofit..-3o, eft: proportionali^ 
ter analogum, cum quatuor folidis fecundz figu 
ræ, Habemus, aurem centrum grauitatis. folid! 


ABCZHG, quia babemus in bafi: BD, centrum | 


grauitatis figure, AB Gs; conftantis ex duabus fe 
mihyperbolis,ex propafit. 12. in qa; fuppofica by” 
perbolz quadratura , inuentum fait centrum xqui^ 
librij femihypeibole DB C; in bafi: BID; &con 


e 
b 


fequen- | 


tonem 


feauenter centrum grauitatisin B D, ipfius ABC, 
ariter,cum ex fchol.3. prop.26. habéaiouscentrum 
Srauitatis, fine fuppofitione quadratura hyperbolz, 
Annuli lati ex femihyperbola DB C, in hac figu- 
Ta reuoluta circa fecundam diametrum T S; habe- 
imus confcquenter ad fupra di&a , in fecunda figu- 
jin V X, centrum grauitatis duorum folidorum 
"Xtremorum , nempe duoram annulorum latorum 
AH, T B, Infu per ex fchol.2. prop. 3 2 .füppófita hy- 
Petbolz quadratura , habemus in hac figura ra- 
quam habet annulus latis DBCZHx, 
X femifufüm AB C; & confequenter in. fecunda 
fioura ;habemusrationem duorum folidórum extre- 
Monim (imul'addeo folida media. Ergo confequen- 
"T habebimus in V X, fecundze figurz centrum gra. 
itatis duorum folidorum mediorum fimul. Et pari- 
tn hac/figüra y habebimus centrum in B D, £e- 
"ufi - A B C. Quod &c, 


SCHO- 


SCHOLIVM, . 


' Sci non folam habebimus tale centrum grauit? 
tis, fed etiam centrum grauitatis excelfüs cylindt! 
EC, fupra iplum. 


PROPOSITÍO. XXXIII. 


cAnnuh Siviété ex. femparabola quacumque , cuius exp 
neus fit numeras par  veuoluta circa. parallelam dit 
meto dut ati per extremitatem bafis o COBTUM graniti 
Us alzare. 


Sto femiparabola quecunque. DBC, cuius € 
| , ponens fit numerus par, fitque cius diamete! 


B D, bafis. D C, & intelligamus DC, rotari cif" 


ca CF, parallelam diametro BD, du&amper € 
oporteat annuli produ&i centrum grauitatis repe!” 
re. Intelligamus femiparabolam duplicari ad partes 
B D, vt fiat tota parabola ABC, & intelligamus 
banc totam rotari circa FC, vt fiat annulus 
ABCHG. Gum hic annulus ex propofit- 30: fit 
equalis quatuor folidis diis in illa propofitione; di- 
fponanturhec folida vt in fecunda figura. Ergo ho- 
rum quatuor folidorum fimul centrum grauitatis ita 
fecabit V X, vt fecat B D, centram grauitatis p4 
rabole AB C. Sedex fchol. prim. propofic. 2. lib? 
hoc centrum ita fecat B D , vt pars terminata a , 
fita 


NETT 


A. >è 


fit ad partem terminatam ad D, vt numerus para- 
bola: vnitate au&:sad numerum parabola. Ergo fi 
Ex ficfeceturin R, vtfit VR, ad RX, vtnu- 
Werus parabola , fei annuli vnitate auctus , ad nu- 
Merum parabole;erit R, centrum grauitatis foli- 

rum quatuor fimul fumprorum - "Pariter , quo- 
liam ex propofit. 14. lib. 4. centrum grauitatis co- 
loidis AB C, ficin prima figura diuidit BD, vt 

R pars 


5 


EE 


Lxx 


parsterminataad B, fit ad partem terminaram ad 
D, vt dimidium numericonoidis vnitate audi, à 

dimidium numeri conoidis.; & cum fic in fecunda ft 
gura fint difpofita ex induftria duo conoidea me 


dia , vt centrum gratitatis/àmborum fimul fic in^ 
V X; fihzcficfecetur in 2, vcfit V.2,lad à X, Vt 


dimidium numeri conoidis aucti vnitate ad dimi 
dium numeri conoidis ; erit :2, centrum 9. auitatió 
duorum conoideorum fimul. Cum ergoin V x, fif 
centrum grauitatis tam quatuor folidorum fimul; 
quam duorum conoideorum ; ergó*& in V X ; eri! 
centruni grauitatis duorum annulorum extremo 
rum. Siergo fiat vt duos annulos fimul , ad duo c0 
noidea fimul, vel vt vnus annulus ad vnum conor 
des , nempe ex coroll. 3.lib. 3. vt numerus conoid! 
ternario auctus ad numerum conoidis' vnitate ah 
Gum ; fic récipròcè 2 R, ad B»X. Erit Y% centrum 
grauitatis. duorum annulorum fimul. Et fi in prima fi 


gura fecetur FC, in pundo.in ratione EX ,. 4d 
«X. Erit illud inuentum centrum grauitatis ilius 
annuli. Res de fe patet... Quare &c, 


SCHOLIV M. 


Sed nec etiam inuentio huius centri continet al 


quam pulchram feriem ; quilibet tamen affignabit i? | 
numeris rationem fecundum quam diuiditur. F € 


à centro grauitatis prædi&i annali, fi notabit feque 
tem ordinem quem tenemusin annulo femiparabol | 
, qua-* 


?$ 


Q"adratice. In iHa enim. V X, fic fecatar in Rs 
Whtro grauitatis quatuor folidorum fimul,vt V ze, 
lt ad X, vt 3. ad 2. In z. vero vt V2, fat 
ad 2X, vt 2, ád t,nempe vt 3; cun tertia par- 
Cad r, cum duobustertijs. Ergoiqualiam V X, 
eft $, talium. V E, eft 4, & V 2, elt. 5, cum ter- 
là parte; x2, tertia; pars ; & qualium V X; eft 
S talium: VE, cft 9; V2, 10; & X2, vnitas, 


R 2 Jua 
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Qualium ergo R2, eft 5, talium VX, eft 753 
VR, 45, & V2, 5o, Cüm ergoqualium R2, eft 
5, talium- 2*5 (ic..3. Ergo qualiuam .V X, eft 7$» 
talium V*£s erit 42. V X; ergo ceritrum granita 
tis duorum annulofum fecabitür in 7&, & conle 
quenter F C, fic fecabituràcentto grauitatis prz 
diài annuli quadratici;v.g. in N,\ Vt FN, fir ad 
NC, vt 42, ad 33; nempe fübtriplando termi 
NOS, vt I4, ad r1. 

Habito autem centro grauitatistalis annuli, nof 


1gnorabitur centrumgrauitátis coglici B CH , "prti | 


ex rotatione trilinei -B E. C; circa bafi E C7 Quod 
licet poffit haberiindépendenter, abinuento dehtro 
grauitatis annuli, vt'patet ex fuperioribus ; conde 
randobper fe) folidum.ortamexreuólutiorieexcéffus 
parallclogrammi E Ci, fupra párabolat A BC» 


circa F C, faciendo difpolitionem vt fupra ; faci- | 


lius tamen inuenjetur €x centro annbli ex!fem ipara- 


bola prius inuerto-.. Nam habetur-etiam-cencry m | 


grauitatis totius cylimiri DH; & ex propofic- Fy. | 


lib. 3. habetur ratio predicti annuli ad conicum» 


BCH. Hocautem fic in numeris inuenietur iri co” | 
nico quadratico: fupponamus in fecunda figura (if 


qua faciemusoperationem in. V X, -& quam in ip" 
fa faciemus intelligeimus fadamin FC) V X, eile 
fectam bifariam in &, & in 2 , vt V 2, fit ad 2% 
Vt 14, ad 11. Ergo E, erit centrum grauitatis tO" 
tius cylindriannulo circumífcripti, & 2, erit ex di" 
Ĝis , centrum grauitatis annuli. Ergo qualium t9 
t2 
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ta V X, cít 255; V2, T45 & 2 X, 115; talium V, 
ftit 12, cum dimidia; & R2, 1, cum dimidia. Cum 
rgo ex fecunda parte propofit. 1 5, lib. fecun. fit di- 
uldendo conicus BCH; ad annulum vt 2; ad 105 
leù yt r, ad 55 & fi fiat reciprocè vt conicüs; 
id annulum , nempe vt t, ad 5, fic 2 & ad &X, fit 
» centrum grauitatis conici ; & cum fit vt 1, ad $» 
lc vnum cum dimidio ad 7, cum dimidio. Ergo 
E, erit 7, cumdimidio. Quarereliqua V»tserit 
5; & «X, 20. Ergo V X, ficfécaturin s & FC, 
V g. in. N, à centro grauitatis conici BC Hy’ vt 
CN, fitad NF, vt 20, ad 5, feù vt 4. ad r. 


PROPOSITIO XXXIV. 


Annul; Strii orti ex veuolutione femibyperbole, evt inan- 
teced, propofit. f'uppofita hyperbole quadratura, pofumus 


centrum grauitatis affiguare $ 


Ed fupponamus, D B C; effe femibyperbolam; 
&c. Dico etiam nos poffe a(fignare centruma 
S'auitatis annuli ftri ex- femihyperbola D'BC , 
"rca FC. Reuoluraenim hyperbola. A BC, tota 
Circa EC, vt fár annulus A BCH GG, cum hic fit 
*qualis quatuor folidis difpofiis vt in fecunda: figu- 
14, vt [zpe dictum e(t ; ergo ex propofic. 22. in qua 
AMBhenarur centrum grauitatis in BD, hyperbolx 
ABC. habebimus ctiam centrum grauitatis qua- 
Or illorum ífolidorum fimul difpofitorum. Sit hoc 
cen- 
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centrum X, [tem ex prop.13.& 14. habemus centrum 


grauitatis conoidis hyperbolici , & confequentet | 


duorum conoideorum difpofitorum vt in fecunda fi- 
gura. Sit hoc 2, Pariter, quoniam ex propofit. 12* 
habemus centrum zquilibrij femihyperbole D B C; 
in DC; habebimus etiam ex propofit. 4. lib. 3. ra- 


tionem quam habent folida ex femihyperbola DBC, | 
xeuolutacirca BD, & FC, adinuicem ; & confe- | 


quenter habebimus rationem , quam habent in fe^ 
cundafigura duo folida exttema ad duomedia . Si et^ 
go fiat vt duo folida extrema ad duo media fic reci 
procé 2X, ad Rok. Erit ?f, centrum grauitatis 
duorum annulorum fimul. Vndé patet quomodo 
poffimus habere centrum grauitatis vninsannuli (oli 


exícmibyperbola. Quod &c. 


SCHOLIVM. 


. Habito centro grauitatis annuli,non ignorabicut 
centrum grauitatis conici hyperbolici B CH; pro 
qua re confideretur fcholium antecedentis propoli- 
tionis, difcurfufque in ipfo expofitus imitetur. 
Quoniam autem ex doctrinis fuperius traditis li- 
cet nobis colligere centra grauitatis aliquorum foli" 
dorum ; de quibus nunquam geometria locura eft? 
ideo vt hoc cxpeditius fiat, ope:e pretium ducimus 
doctrinas fuperius traditas aptius ordinare , regulam 
quandam generalem exponendo. Sciendum erg? 
cft, quatuor cffe centra grauitatis , quorum tribus 
datis» 
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datis, licet quartum colligere. Nempe centrum. 
srauitatis figure AB C, circa diametrum : centrum 
*quilibrij femifigure DBC, ia DC: centrum 
$rauitatis folidi A B C, orti ex reuolutione femi- 
gure AB D,circa B D: &centrum grauitatis fe- 
Mifgure D BC, reuolutz circa F C. Nam datis 
tribus primis, patebit dari quartum fic. Dato cen- 
UO grauitatis figure ABC, datur centrum graut- 
tatis {olidi orti exgyratione A BC, circa CF; & 
Confequenter centrum grauitatis quatuor folidorum 
difpofitorum in fecunda figura. Secundo dato cen- 
tto zquilibrij femifigare D BC, in DC, dabitur 
latio {olidi ex femifigura D B C, reuoluta circa D B, 
ad folidum ex eadem reuoluta circa CF; ex propo- 
fit 4. lib.3. & confequenter in fecunda figura dabi- 
tur ratio duorum folidorum mediorum ad duo extre- 
ma. Tertio dato centro grauitatis folidi A B C, da- 
itur etiam in fecunda figura centrum duorum foli- 
orum mediorum fimul. Si ergo R, fit centrum. 
quatuor fimul , iam datum, & 2, fit centrum duo- 
tum mediorum etiam datum, G fiat 25, ad 5X5 in 
latione data,nempe vt duo folida extrema, ad duo 
Media, vel vc vnumad vnum; erit »X« centrum gra- 
litatis duorum extremorum, vel vnius extremi, quod 
quartum, quod quærebatur. Ita fappofitis d wi 
tibus quibufuis quatuor iam diorum, patebit fimi- 
Ldifcurfu , dari quartum. His animaduerfis. 


PRO- 


PROPOSPETO XXXV 


eAnuulhi Stricki orti ex: veuolutione fegmenti fè emipar abolé 
cutufcunque , cuius exponens fit numerus par , refè flt 
linea bafi parallela , circa lineam duézam parallelam diá- 
metro per extremitatem bafis po[fumus centrum gr m 
tatis alfteuare, 


Arabola quecunque ABC, cuias numerus 
p parfitfe&a LM, AC, parallela ; & intelli- 
gamus DIMC, rotari circa CF. Dico annuli 
orti nos poffe affignare centrum grauitatis. Nam 
| cum ex propofit. 10.lib. 3. habeamus centrum gra- 
uitatis fegmenti parabole ALMC, habebimus 
etiam ex fupra dictis , centrum grauitatis annuli 
ALMCOQG; & confequenter quatuor folido* 
rum difpofitorum vt infecunda figura. Ex propo* 
fit. 11, elu(dem libri habemus centrum zquilibiij fi- 
guræ: DIMC, in bafi DC. Ex fêht jJ propofite 

. lib. 3. habemus. centrum grauitatis folidi 
ALMC. Ergo quartum non ignorabitur; nempe 
centrum grauitatis {olidi orti ex rotatione. D I M C? 
circa NC. Quod &c. 


SCHOLIVM. 


Cum autem habeamus centrum grauitatis cylin- 
dri 1V; & rationem cx fchol. z. propi lib» 
3. quam 


NZZNVKNU 


UH 


* quam habet cylindrus ! V, ad conicum MCO; 
P emus etiam in NC, centrum grauitatis talis 


PROPOSITIO XXXVI. 


Manuli Rriti orti ex votatione fégmenti Jémibyperbole re- 
Seta mea bafi parallela (fappofita fè rc quadratu- 


ra) 
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ra) moda in propofrt, auteced, explicato, poffumus ctt | 


trum grauitatis affignare ; 


Ice parabole propofit. anteced. fit hyperbola“ 
Dico nos poffe affignare centrum grauitatis 
annuli ftii DIM C OP V... Nam cum ex prop?" 
fit. 22, habeamus centrum grauitatis tam hyperbol£ 
ABC, quam hyperbole LBM, & cum ex fup 
pofitione quadraturz facile poffimus elicere ratio" 
nem fegmentii ALMC, ad hyperbolam L BM 
habebimus centrum grauitatis fegmenti hyperbol£ 
ALM C; & confequenter folidi ALMCO QG 
& conícquenter quatuor folidorum difpofitorum Y! 
in fecunda figura.. Item ex fchol. propo(it. 1. habe 
mus centrum zquilibrij in D C, fegmenti DIMC: 
Ex propofit. 17, habemus centrum grauitatis folid! 
ALMC. Ergo nee etiam in prafenti quartum 
igaorabitur ; nempe centrum grauitatis annu” 
DIMCOPV. Quod &c. | 


SCHOLTwWwwr 


Ex predi&o centro inuento , & ex ratione cylin 
dri IV, reperta ia citato fchol. propofit. 15. P* 
conuerfionem rationis , ad conicum M CO, !* 
periemus in N C, centrum grauitatis conici MCO) 
prædiãi. 


PRO- 
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PROPOSITIO XXXVII. 


Variorum [cementorum infinitorum fuforum parabolicorum, 
pofumus centra grauitatis affranare , 


F“ parabola quecunque R B A, quam intelli- 
gamus rotari circa R A, adeo vt generetur 
Quilibet fufus parabolicus. Dico variorum i«-ginen- 
torum huius fuli nos poffe centra grauius affi- 

Share», 
In primis parabola fecetur linea IT, diametro 
B, parallela, poffumus affignare centrum graui- 
tatis partis fufiortz ex rcuolutione fegmenti ad dia- 
Metrum IT BE, circa IE. Nam inprimis ex pro- 
Pofit, 16. lib. 3. habemus centrum equilibrij in 1E, 
afi fegmenti IT BE, nempe centrum grauitatis 
duplicata figure I T BE, ad partes 1E. Secundo, 
X propofit. 18. lib. 4. habemus centrum grauia. 
S portionis annuli orti ex reuolutione fegmenti 
TBE, circa BV. Tertio ex fchol. 5. propofit. 
1s. lib... habemuscentrumfegmenti ITBE, in 
B , nempe habemus rationem, quam habet foli- 
Um ex I E B E, fegmentoreuo!uto circa. V B, ad 
‘Olidum ex codem f-gmentoreuolutocirca 1 E. Ex 
is tribus centris datis, ad modum fupcriorum de- 
lcémus quartin , nempe centrum grauitatis feg- 
Menti füufiex 11 BE ; fegmento reuolato circa 1 E, 

"o 7 $a Sendo 


Secundo fecerur parabola etiam LP, EB, dis 
metro parallela ;adeovt IT; L P, intercipiant did 
metrum, poflumus aTignare centrum grauitatis feg 
menti intermedi} fu orti ex reuolutione fegun 
intermed j IT BPL, reuolwicirca EL. Name” 
propofit. 2 1. lib. 3; habemus centrum grauitatis d! 


plicatæ figure IT BPL, ad partes IL. Secundo l 


ex prop. fit. 22. eiufdem.lib- habemus.centrum £^ 
quilibri) fcgmenti 1n LG; nempe rationem folt 
doram 


: ret 
dorum reuolutorum circa VG,& IL. Tertio ex 
Propofit. 18. lib.4. hábemuscentrum grauitatis feg- 
menti annuli ex fegmento I T BP L, reuolütocir- 
t VG. Ergoquartum; nempe centrum fegmea- 
ti fuli ex eodem fegmento circa LI, tion ignora- 

itur. 

Sic cognofcemus cenitrunf grauitatis portionis 
fifi ex portione maiori] T B'A. Nàm centrum 
Brauitatis duplicata portionis habetur ex propofit. 
15. lib. 3. Ex propofit. 20. eiufdem libri, habemus 
tionem folidorum ex portione reuoluta circa V B, 

circa 1 A. Tertio ex citata propofit. r8. lib. 4. 

bemus centrum portionis annuli ex portione» 

TB A, reuolutacirca V B. Quare &c. 

Pariter cognofcemus centrum grauitatis portio- 
tis fafi ex portione minori. R T 1, quia ex propofit. 
l4. lib. ;. habemuscentrum grauitatis in R l, du- 
Micate portionis R T I. Secundo habemus ratio- 
leni , quam habet predicta portio fufi , ad portio- 
lemannuli ex portione IR f, reuolutacirca SV. 

uia mente portioni intellecto circumfcripto paral- 
lloorammo, habemus ex fchol.2. propofit 15. eiuf- 

tm libri ,rationem portionis fofi , ad cylindrum fi- 

Icircumfcriptum : pariter habemus rationem præ- 


' Niài cylindri ad cyl;indrum R X, quia habemus, ex 


àta portione , rationem IT, ad IV; & confe- 
Menter qua.rati IT , ad quadratum 1V: item 
"bemus cx fchol. 2. propofit 4.l:b. 4 rationem cy- 
Udri RX, ad portionem annuli ex portione RFI, 
mr? circa 


circa S V, Vndeex equali; habemus rationem por- 
tionis fufi ad- portionem annuli . + Tertio habemus 
centrum grauitatis prædi&æ portionis annuli ex cit 


prop.18. lib.4. Ergo quartum, nempe centrum graui^ 
tatis portionis fufi non ignorabitur. 


Sed nec in fequenti figura , füppofita femiparabo* 


la EBA, fectaduabus lineis HN, LP, 


iames 


tro EB, parallelisiignorabimuscentrum grauitatis 
fegmenti fuli ex fegmento intermedio HN P L? 


E siegon rieg 


TA 

Nam centrum grauitatis ín. HL, duplicati fegmen- 
tiad partes HL , habetür ex propofit.3 7. libii 3. 
tem ex przcitata propofit. 18. lib. 4. habemus cen- 
ttum. grauitatis fegmenti- annuli ex 'feg: ento 
HNPL, circa BD. Tertium nempe ràtio feg- 
menti fufi ad fegmentum annuli: patebit haberi. 
Quia habemus ex fchol: propofit.:8.lib.3. rationem 
fep senti fufi ad cylindrum ex^ parallelogrammo 
LN, fibi circumfcripto ; fed habemus rationem ta- 
lis cylindri ad cylindrum HM, & huius ex pracit. 
Íchol. z. propofit. 4, lib. 4. ad fegmentum annuli. 
Quare ex zquali, patet propofitum. "Cognitis ve- 
tò tribus precedentibus ; quartum centrum quzfi- 
tum innotefcet. Patuit ergo propofitum in omni- 
bus prædi&is partibus. 


SAO EET T V NE. 


Sicuti autem in antecedentibus reperta funt cen- 
Ua grauitatis variorum fegmentorum infinitorum 
fuforum parabolicorum, fic ex fuppofita quadratura 
hyperbolz,eiufque fegmentorum, liceret reperire » 
tam centra grauitatis variorum fegmentorum hy- 
Perbolx quam variorum fegmentorum fufi ex hy- 
Perbola quod indicaffe le&ori füfficiat. 

Ex fuperius ergo didis patuit quot fint ea, que 
deducuntur ex propofit. 30. fuperiori , fed infuper 
alia poffunt deduci nempe tres regule vniuerfales iu 
tribus fequentibus propofit. exprimenda. 

PRO- 


PROPOSITIO XXXVIII. 


Data cuunfcunque femifigure circa diametrum quadrati 
ra , dataque ratione cylindri circumfiripti folido ex f 
mifigura veuoluta fine circa diametrum , fine circa die 
&am diametro parallelam , cvel per extremitatem bafis: 
cvel extrå figuram, Datur ratio cylindri circupifcripi 
altero diéforum folidorum ad ipfam . 


S data quelibet femifigara DB C, circa di? | 


metrum BD, & data fitratio quam habet p?' 
rallelogrammum::B C , ad ipfam figuram; infupc! 
detur ratio, quam habet cylindruscx. BC, in pri 
ma figura , reuolutofiue circa D B, (fiuecirca EC 
ad alterum folidorum ex femifigura D BC, fiue cif- 


ca BD, fiuecirca FC: velin fecunda figura dett! | 
vcl ratio cylindri EC, ad folidum ABC, vel«y* | 


lindri DH , ad folidum ex DBC, reuoluta cir 
ca TS. Dico darietiam rationem àlterius cylindr» 
ad alterum folidum ex femifigura. 


Probetur prius in prima figura, in qua intelliga | 
mus parallelogrammum E C, cùm figura integré | 


ABC, rotari circa FC. Ergo ex propofir. 29 
cum data fit ratio ex hypotheíi , parallelogramm! 


EC, adfiguram ABC, dabiturquoque ratio cy* | 


lindri EG, ad folidum ABCHZG. sed tale foli" 

dum ex propofir. 3o. zquatur duobus folidis €* 

DBC, circa DB, & duobus, cx eadem circa F C 
Ergo 


A Ra. 


Ergo dabitur quoque 1atio cylindri E G, ad hac 
quatuor folida. Ergo & cylindri EC, qui eft 
Quarta pars cylindri EG, ad eadem quatuor foli- 
da. Ergo dabitur quoque ratio cylindri EC, fed 
“t qualis, DH, ad duo tantüm illorum folido- 
Tum, fcilicet ad vnum, & vnum; nempe ad vnum 
circa DB, &alvnumcirca FC. Sedex hypothe- 
fi, datur quoque ratio cylipdri: EC, feà DH, ad 
alterum tantum folidorum ex DBC; reuoluta fiue 
T circa 
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circa DB, fiuecirca FC. Ergo quacunque data: 
dabitur etiam altera; nempe data ratione cylindrt 
EC, ad folidum A B C; dabitür quoque ratio cy“ 
lindri DH, adíolidunex DBC, circa FC, & 
é contra. | 

Pariter in fecunda figura. Quoniam datur ratio 
parallelogrammi DF, adífeimifiguram DBC, fi- 
ue parallelogrammi EC, ad integram figuram» 
A B C, dabitur ex propofit. 29. ratio tubi cylindri- 
ci ECY, ad annulum latum AB CZH G. Ergo 
ex propofit. 30. dabitur quoque ratio pradiái cub! 
adquatuorfolidaex D B C, duabus vicibus reuo 
luta circa BD, & duabus circa T S. Ergo dabi- 
tur quoque ratio talis tubiad vnum folidum. A B C; 
& advnum DBCZH. Cum autem detur ratio 
DS, tam ad AC, quam ad CG (hoc enim ef 
fupponendum, quia danda eft CS, qua data dantu! 


prxdica ) dabituretiam ratio quadrati D S, adre- | 


&angulum ACG; nempe dabitur ratio cylindri 
DH, adtubumcylindrticum EC Y, Ergo cx equa- 


li; dabitur quoque ratio cylindri B B, ad folidum | 


ABC, fimul cumfolilo DBCZHR. Siergo de- 
tur ctiam ex hypothefi, ratio cylindri E C , ad folie 
dum A BC, quiacom deturratio cylindri D H, ad 
cylindrum EC, datur etiam ratio cyliadri DH» 


ad folidum A B C. Ergo dabitur quoque ratio eiuf; | 


dem cylindri DH, ad folidum DBCZH s. $ 

vero detur ratioex hy pothcfi, cylindri DH, ad fo* 

lidum DBCZH; ergo dabitur quoque ratio € 
iufdem 


lufdem cylindri ad folidum A BC. Sedctia n datur 
latio cylindri EC , ad cylindtam DH. Ergo 
Quoque cx equali , dabitur ratio cylindri EC, 
ad iolidum ABC. Ergo in omnibus patuit pro- 
pofitio . : 


PROPOSITIQ XXXIX. 


i A 
Datis ýfdem y que in antecedents propofrlyore iz primo 
Jhemate , d'a tue dentru rub i feura in 
Y mea; Gu ef? rd diis oratio A 
i į ^ À ' 


Ed dentur eadem; fuz, füpra inp imo fchema- 

te. Dicodariin iD C, quz eft radius rotario“ 

nis , centrum zquilibrij femifigure DDBC. Cum 
enim exanteced. propofit. datis ijs , detur etiam ra- 
tio cylindri ad alteruái folidorum. Ergo dabitur e 
tiam ratio folidorum ad inuicem; nempe dabitur ra* 
tio {olidi AB C, ad.folidun DB CH V iSEd ex 
propofit.4. Tib. $, fotidumad folidum eft vt pir; DO, 
iii à D, &àcehtro algifilibrijfigura, DBC: 
Ad reliquam partem |D C 4/Quarel patet. pfopo- 


t xi F, 2 ?» a 
PIROPGSUITI YT. 
Ja fecundo fiheimate datis ġfdem, &? dataratione anut- 


J . . 
li lati ex fexmfigura ad anilum firitum em dem s 
dabitur pradiéfum ceutrüm. 


"T A 


e in fecundo fchemate , vltra data in ante- 
cedenti detur etiam ratio annuli lati 
DB ZH, ad annulum ftri&um exeadcm DBC: 
reuoluta circa FC, Dico dari eius centrum zquí« 


librij 
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| librjin D C. Nameodem modo patebit , dari ra- 


tionem folidi ABC ; ad folidum DBCZHnz. 
ed etiam.datur ratio éx hypothefi, D B€Z Hn», 
3dannulum ftri&um ex DB C, circa GF. Ergo 
*X equali, dabitur ratio ABC, folidi ad predi. 
ur annulum tritum. Quare ex cit. própofic. 2. 
abitur quoque in*.D C, centrum zquilibrij quæfi- 
"Im. Quod &c. 


SCHOLIVM. 


! , ^ 

Ex his-tribus propofitionibus poffamus &ecdum 
&xfoldquadratura infüitarum parabolaru;j innenire 
tionem cylitdrorum circumfcriptori, ad infiaitos 
Ulos $arabolicos ; fed etiam centrum grauitatis in- 
lnitaptim-parabolarum. Nam cumin propofit. 4. 
Io. 4^ & in fcholijs eiufdem , oftenfurn fitin fchema- 
e illius propofit. data qualibet femiparabola RB E, 
"ius bafis RE , diameter BE, qux reuoluatur 


| Wm fibi circumfcripto parallelogrammo R B, ciz- 


Q Bs} cylindrui RK; Efe adTolidum E RB Z k, 
" parallelográmmum R'BI ad Tfemiparabolan.. 


| ER-By-queas batis ER jJ'diàmeter EB, gueliz 
| tadus qupli j gradit femiparaboke reuolüt& circa 


; patet ex data quadrarüra rifiaitàrutm parabola- 
nf. dari;fariotem cytindri IR K 5 àd annilum., 
UR E Lk. Dàtà hacratione, dabitur eriam ex pro- 
Dofit.anteced. rado cytiadri Rk, véfeřæqualis ors 

XR B eirca RE; adfolidum ex E RB, circa 
RE; 


R E; riempe ad femififam parabolicum.. His dat? | 
dab:tur etiam ratio illorum folidorum ad inuice?? | 
& conf-quenter centrum equilibrij femiparabo 
ER B, in EB; & confequenter centrum grauit4" 
pàárabo'z RBA, indiametro BE. | 
, Sed hic notetur , parabolas inferuientes inuenti?" 
M centri grauitatis infinitarum parabolarum ; nof 


effe o-n«s »fed illas dumtaxat , quarumexponent? 
funt numeri pares; quia hz dumtaxat. inferuiunt 1” 
uentiont 


omm 


" 15r 
tentioni rationis infinirorum cylindrórum R K, ad 
"finitosannulos E RBZ k, vt luculenter explíca- 
jum fuit in admirabili fcholio- 4. citat. propotit. 4. 
ib. 4. 

infuper cum in varijs propofitionibus lib. prim. 
Mie nara fuerit ratio, quam habet qualibet pars pa- 
ullelogrammi A S, ad quamlibet partem parabolæ 
ABA, quam pars parallelogrammi includit,& cum 
I! cit. propofit. 4. lib, 4. & in eiufdem fcholijs, af- 
tata fuerit ratio ex illa fimplici analogia , quam ha- 
ttquzlibet pars cylindri RC, ad quamlibet para 
ttmannuli AR BZ C; v. g, oftenfa fit ratio, quam 
abet cylindrus: 1 K , ad partem annuliex EITB, 
"ra VB; patet ex propofit, antecedentibus, nec- 
um dari rationem cuiuslibet partis cylindri RC, 
'B. Ik, vel ei aequalis ex IP, circa IE, ad par- 
Efil er ITB E, circa IE: fed etiam dari in 
d , vel in VI, centrum zquilibrij fegmenti 


| Tg E, vel grauitatis duplicati fegmenti ad par- 


XS BE, vel 1 V. | 
In propofit. autem 3. lib. 4. patuit cylindrum.. 
ic, elfe ad quodlibet conoides parabolicum ABC, 
"lius exponens fit numerus par, vt parallelogram- 
Mum EC , ad parabolam ABC, cuius exponens 
à fubduplus exponentis conoidis. Quare, vt ibi- 
*m patuit, infinitze parabola non inferuierunt in- 
tioni rationi infinitorum cylindrorum ad infinita 
Phoidea , fed tantum ad ea » quorum exponentes 
"htnümceri pares. Eliciemus ergoex eumd 
us 


A 


bus propofitionibus , inferuire infin; 
inuentüontirationi cylindrorum £ C 
lium factorum ex ED, circa EA, ad aunulos &* 
ABD, Circa AE, quorum éXpotientes Gir nime 
pares. Pariter cliciemus nos ëy his habere Centru 
zquilibrij in bafi A D  feiiiparabolarum A BD? 


;Patet ergo ex ditis, 
minus eo ; quod expo 
propofit. qaliba: Hoc å 
bolæinferuiunt tam inu 


tas parabola 
> vel eis qu 


aliquod admirabile, & no? 

'm fiic jn przdi&o fchol-4 

rem cft qnod infinite par? 

ationi cetri gra iitatis jn 
finitarur* 


is 

finitarum parabolarum in diametro,quam Tien 
hi centri zquilibrij infinitarum femiparabolarum in 

ali. At inuenimus centra grauitatis infinitarüum.. 
Parabolarum in diametro: non adhibendo infinitas 
Parabolas , fed illas tantum , quarum exponentes 
fünt numeri pares. E contra vero adhibendo infi- 
hitas parabolas , non inuenimus centra æquilibrij in 
bafi infinitarum femiparabolarum , fed illarum tan- 
tum , quarum exponentes funtnumeri pares . 

Ex cit. autem propofit. 3. lib. 4. & ex fchol eiuf- 
dem, potfumus ex propofit. anteced. elicere ratio- 
nem, quam habet cylindrusex AM, circa E A, ad 
partemannuliex APMD, circa E A, cuius expo- 


dens fit numerus par . Et infuper centrum æquili- 


bij in AD, fegmenti APMD, femiparabolz 
ABD , cuius exponens itidem fit numerus par. 
Hac autem facile patent ex dictis. 

Q uot igitur folidorum manifeftata fint centra. 
grauitatis, potuit leor ex dicis cognofcere. Sed 
lolumus fub (ilentio relinquere aliqua, qua nobis 
kitu digna videntur. 


PROPOSITIO XLI. 


V faper eadem bafi, € circa eandem diametrum fint fè- 
mibyperbola , e? fimiparabola . Tota femiby- 
perbola cadet intra  femiparabolam, 


Int femihyperbola AEBD, & femiparabola 
AF B D, quarum cadem bafis A D, eadem- 
V que 


que diameter BD . Dico totam femihyperbolam 
cadere intra femiparabolam, Sit GB, latus trank 
uerfum hyperbolæ , & accepto in BD, arbitrarié 
punĉo H, ordinarim applicetur HEF, Quo 
niam eoim in hyperbola eft ex primo conic. propo" 
fit. 21. vc quadratum. EH , ad quadratum A D, fic 
rectangulum GHB, ad reáangulun GDB: & 
in parabola eft ex propofit. 2 o. eiufdem lib. quadra? 
ium A D;.adquadraium FH, vt DB, ad BHÍ 
nempe vt rectangulum GDB, ad rc&taugulum 
fub 
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fub GD, in BH: ergoexaquali, erit quadratum 
EH, adquadratum FH, vt rectangulum GHB, 
ad re&angülum fub G D, in BH. Sed rectangu- 
lim GH B, minus eft re&angulo fub G D, in BH. 
Ergo & quadratum EH, minuserit quadrato FH. 

rgo & EH, minorerit FH. Pun&umautem H, 
fümprum fuitarbitrarié. Ergo omnes lincz hyper- 

olz minores erunt fingülis lineis parabole, Patet 
frgo propoficum - 


SCHOLAV M. 


Patet ergosquod fi ex predi&is fizuris intelligantur 
genita conoidea hyperbolicum At BC, & para- 
bolicum AEBC, conoidcs hypeibolicum cadet 
Intra parabolieum e 


PROPOSITIO XLII. 


ViPrentis faprad. rum conordeortum centrum grautatts 
eff medinm puutZum diametri . 


p ergó- vt in própofit. anteced. conoidea hy- 
B perbolicum: A E BC, & parabolicum AFBC. 
ico cent: u» grauitatis exccffus conoidis paraboli- 
«fupra conoides Hy perbolicum effeia niedio BD. 
! conoidib. s infciibatur conus A B C. Cum ergo 
“X fchof. propofit. 4. fit ir medio B.D, centrum - 
S'auitatis tamtotjus , nempe exceflus conoidis pa- 


V 2  raboli- 


A 


rabclici fupra conum ABC, quam partis; nempe 
eut flus conoidis hyperbulici fupra eundem conum- 

igo & r.liquz partis, nempe exceffus conoidis pa* 
rabolici fopra conoides hyperbolicum eritcentrus | 
grauitatis in medio BD. Quod &c. | 


SCALOI«D Y M. 


REC X in prafenti occurrerit modus.aliuscon 
pendiofus affignandi centrum grauitatis conoidis 
Y hyper- 
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hyperbolici diuerfus ab illis ; quos tradidimus fupra 
in propofit. 13. & 14. nolumus ipfum omittere fed 
przmittenda eft fequens propofitio eius manifefta- 
tioni. 


PROPOSITIO XLIII. 


Diffventia fupradiorum conoideorum est ad conoides hy- 
7 , Aa 
perbolicum wt fexta pars diametri ad tertiam partem 
eiufdem, vna cum dimidio lateris tranfierfi 


N fchemate fuperiori. Dico exceffum conoidis 
parabolici A EBC, fupra conoidcs hype:boli- 
m AEBC, cffe vt fexta pars D B, ad tertiam 
Partem BB, cum dimidio GB. Quoniam enim 
Vtelicitur ex propofit- 15. lib. 2. coaoides paraboli- 
tum eft fefquialterum coni A B C; ergo erit ad ip- 
myt G D; ad duo teria G D; nempe vt dimi- 
dium G D, ad tertiam partem. G D. Rvrfum cum 
(x propofit, . 7. & 11. fit cylindius conoidi hyper- 
olico circumfcriptus , ad ipfum ; Vt GD, ad dimi- 
iam G B, cum tertia parte D B; erit conus ABC, 
tertia pars cylindri , ad conoides hyperbolicum vt 
tertia pars G Ð, addimidiam © B, cum terva par- 


te DB. Quareex : quali, erit conoides paraboli- 


"m ad conoides hyperbolicum vt dimidium GD, 
3ddimidium GB, cuin tertia parte BD. Ergo& 


uidendo, erit differentia conoideorun: ad conoi- 
j gi CS 
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des hyperbolicum vt fexta pars. DB, ad dimidium 
GB, cumtertia parte DB, Quod &c. 


PROPOSITIO XLIV. 


(entrum grauitatis conoidis byperbolici fic diuidit ipfius 


diametrum vt pars ad verticem Jit ad reliquam , 7t 


latus tranfuer[fum cum fabfefqutertia diametri , ad die | 


midium lateris tranjfuerfi cum quarta parte diametri. 


E? in fchemate antecedenti conoides hyper- 
bolicum A EBC, cuiusdiameter DB, larus 
uanfueríam GB, &fit k; eius centrum grauitatis. 
Dico B K, ad k D, cff. vt GB, cum fubfefquicet* 
tia B D, addimidiam GB, cum quarta parte DP 
Efto conoides paribolicum A FBC; &fit H, mé 
dium punétum. B D, adeo vt. ficuti elicitur ex pró* 
pof. 42. fit centrum grauitatis differéntiz conoideó* 
Tum: pariter BI, fit dupla 1 D-; adeo vt fit 1, €x 
propofit. 14. lib. 4. centrum grauitatis conoidis pa’ 
rabolici. siergofiat Hl, ad Lk, vt dimidium: GP» 


cum tertia parte. B D, ad fextam partem B D; nem | 


Pe €x prop: fic- anteced. reciprocé vt conoides hy" 
perbolicum. ad exceffüm: conoidis parabolici fapr4 
ipfum , erit ky centrum conoidis hyperbolici . Tunc 
argumente:ur fic .. Quoniam BÍ, quadrupla eft 
1H, ergo. BI, erit ad |k, vtdupla GB, vnacum 
efquitertia B D, ad fextam partem.B D. Eccom* 
ponendocrit BK, ad. k 1, vt dupla GB, vna cum 
{efqui- 
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fefquitertia .B D. & cum fexta parte eiufdem ,ad 
exea partemeiufdem. Cumautem D l; fit dupla 
H, erit kI, ad. ED, vt fexta pars BD; ad GB, 
«m duabus tertijs partibus B D. Et diuidendo, 
tit Ik, ad. kD; vtfextapars BD; ad CB, cum 
limidia BD. Quareexzquali;erit Bk, ad kD, 
vt dupla GB, cum fefquitertia. B D, & cum fexta 
Þarte eiufdem, ad GB, cum dimidia BD. Et vt 
orum terminorum dimidia- "Ergo Bk, erit 
id k D, vc GB, cum fubfefquitertia D B, ad di- 
nidia G P, cum quarta parte B D. Quod &c. 


SCHOTIVM. 


In noftro libello 60; problematum geometrico- 


| "uim oftendimus in propofit. $3. quandam proprieta- 


tem communem conoidibus parabolico, & hyper- 
olico, portionibus fphzrz , & fpharoidis , & etiam 
ono, Alia proprietas communis omnibus predi&is 
didis reperitur circa illorum grauitatis centrum.. 
anc in fequentibus patefaciemus, fed prius often- 
*mus aliqua, quz vtique non videntur turpiora , & 
"ht præmitenda, 


PROPOSTO- ALV. 


$ in qua lbet fphere ; portione i Jféribatur CORUS , qua parn 

tio cum cono fècetur plano bafi parallelo fècante axım biz 

arsam, EP intelligatur tubus cylindricus circa eundem 
AX Un 


60 -A 

* axim cim portione , cuins bafis [rt avmil/e exce fus circti" 
l; fatti in portione y fupra circulum faé£umim cono à ple 
wo fecante.  Hiceritad exceffam portionis: fupra conutl 
tam fecundutm tatum y quam fecundum partes propor 
tiouales vt parallelogrammum circumfériptuts parabot 
quadratic ad ipfam 5 dummodo bec fécetur fecundum 
diametro paralelas . 


S ABC, qualibet portio fphzrz, in qua int 


telligatur infcriptus conus A B C, fe&toque att | 


B D, bifariam in E, ducatur per E, planum F E C 
plano A D C, parallelum, faciens in cono circulu™ 
HEI; intelligamus tubum cylindricum k LM P» 
circacundémaxim B D, cuius bafisarmilla N LP; 
zqualis armillze FH G: pariter in fecunda figura 
intelligamus parabolamquadraticam. ABC, cuius 
axis. B D, bafisvero A C, fit æqualisaxi BD, pof" 
tionis :& ei fit circumfcriptum parallelogrammun* 
Dicotubum cyliadricum kL M C, effead cx. chum 


portioms ABC, fupra conum ABC, vt paralle* | 
logrammum EC, adparabolam ABC. SumatUf | 


in BD, axi portionis arbitrarié pun&um V, pe 
quod traiciatur planum QZ, plano A C, paja" 
lelum fecans omnia folida vt in f.bemate; & paritet 
in parabola faa AF, æquali BV; per F, ducati! 
FGH, parallela DB. Quoniam enim redangV 
lum DEB, eft ad reĝangulum DVB, vt rectat* 
gulum A-HB,adreciangulum Å 1 B, quia propo 
tiones horum re&angulorum componuntur ex JJ" 
dcm 


D Ocr c 


€m proportionibus; & re&tangulis in circulo A H 5, 


à T, funt zqualia redangula FHG, R T Y; ero 
tre&angulum D EB, ad rectangulum D VB, fic 


ltedangulum FHG, feù Q>`Z, ad reĝangulum 
| T Y. Sed vt reangalum QSZ, ad re&angu. 
um R T Y, ficarmilla circularis QSZ, adarmil. 
m circularem R TY. Ergo vc armilla ad armil- 

m, (icre&angalum D E B, ad rectangulum DVB. 

3 vtrectangulum. DEB, in portione ad rectan- 
lum D V B, fic rectangulum CDA, in parabo- 
pe re&angulum CFA; & vtredangulum CDA, 
E Iiaegolsin CF A, fic D B, fe FH, ad FG, 
a! chol. propofit. 22. lib. prim. Ergo vt armilla cit- 

ws QSZ, adarmillam circularem R T Y, fic 
E ad FG. Cum vero puncta V, F, fumpta (int 
E Itraríé ; ergo concludemus omnes armillas circu- 
^ €$ tubi parallefas armille NLP, effe ad omnes 
millas circulares exceffus portionis fupra conum , 


X paral- 
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parallelas eidem armilfe N LP, vt omnèslineæ pa- 
ral'elogrammi C E, parallel, DB, ad omnes lineas 
parabole itidem parallelas DB... Q'uarc:etiam tü- 
bus ad excetfum , erit vt parallelogrammutn ad. pas 
rabolam... m wire. 7 WC. 


Hoc autem quod probátum fuit de totis, patet èo- 


dem modo probari poffe de partibus proportionali^ 
bus. V.g. codem modo probare poterimus, partem 
tobi KZ, effe ad partem exceffusinter plaha `k M, 
QZ, contentam , vt parallelogrammum- AH , 
portionem A GF: Quarepatetpropofitur, ` 


ad; 


SCHOLIVM I 


. Cumergocx fchol, prim. propofit. r. lib. prim: fit ' 
parallelograuummum EC, fefquialterum parabola; 
etjam tubus erit fefquialter prxdicti exceffus. Imo eX 
propofitionibus varijs eiufdem lib. prim. habebimus | 
varias rationes partium tubi contentarum inter pld- 
naplano A C, parallela. Que autem hz fint r& 


linquimus lectori confiderare ex illis propofitioni- ; | 


bus, in quibus af 'gnantur rationes variarum. paf- 
tium parallelogrammi CE, ad varia fegmenta på” 
ràbolz, r 


SCHOLIVM If 
Admodum ergo perfape rememoratorum, pofftt^ 
mus deducere; excetfum. portionis AUC ,. fopra” 
fuum 


ftum contim , & parabolam effe quantitates propor- 
Uonalircr analogas tam in magnitdine , quam in 
Stauitatë , tam fecandum totum ; quam fecundi 
Partes proportionales. Vnde quantum ad magnitu- 
nem, paier illum excelu fecari à plano FG, bi- 
riam , ficuti etiam parabola fecarur bifariamà dia» 


| Metro, fed ic bifariam , vt parces füpra, & infrà pla- 


Um. F G, fint femper Gimfes, & zquales tam fe- 
Qundumtotum, q'am fecandum partes proportio- 
ales, Quantum vero ad grauitarem , patet inpri- 
"is centrum grauitatis przdicti exceffas effe in me- 
lo B D, ficuti in medio AC, bafis parabole, cft 
"ntrum zquilibrij parabole. Infuper pater, dimi- 
pl exceff.is fuperioris centram grauitat s fic fecare 
È, vt parsad B, fit'ad partémrad. E, vé. 5 , ad 3; 
Quod habetur ex fchol. 2: propofit.2. lib.;. In eadem: 
ntione fecatur IXE, à centrograüicatis partis infe- 
loris; adeovt pasad Dy teiminatz, fit ad parteng 
T X a ter- 


nae 
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terminatamad E, vt 3, ad 3. Patetetiam ex diti 
in varijs propoficionibus lib. $. qualiter po(fimushz: | 
bere centrum grauitatis Variorum fegmentorum di- 
ài exceflus , ficuti habemus ceátrum zquilibrij 
bali A C, variorum fegrnentorum parabola. 
Sed duo etiamadaotentur.. Primum eft magdf 


tudinibus in fchol. 3. ptopof. 16. oftenfis proportio" | 
baliter analogis, àffociári etiam exceffum pradidud | 


fupraconum. Alterunieft, quod quz di&a fodrdé 


Ve s f $ " 
excellu portiotiisfphars fupra (uüm conum , intellk | 


genda etiam funt de exceffu portionis fphzroidis 
fupra fuum con: m, Quia in lib. 4. de infinit, para” 
bolis , probata eft perpetua analogia reperta inte 
proportionales partcs {phæræ,& fpharoidis. 


PROPOSITIO XLVI. 


Si in quolibet. conoide byperbolico , €r pårabolico quadra 
tico3 ttei in qualibet phere , wel fpheroidis partim 
mfcribatur conus, (entrum grauitatis exceffus prede 
Forum fühdorum fupra fuos conos erit in medio post 
diametri ipforum , 


e conoides parabolicum quadraticum ,- vt i 
prima figura in fchem. Íequent, BAC; vd 
hyp-rbolicum. vt in fecuada ; vel qualibet porti 
fp hæræ, vel {phæroidis vcin tertia , &iniktis folidi$ 
intelligantur infcripti coni. B AC. Dico centrum 
grauitatis exceffuum pizdictorum folidorum fup 
conos 
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conos effe in E, diuidente bifariam A D. De ex- 
cefu conoideorum fupra conos , patuit in fcholio 
Propofit. 6. De exceffu portionis fphæræ , vel fphz. 
Toidis patuit in anreced propofit. Quare quoad om- 
Nia patet propofitum. 


PROPOSITIO XLVII. 


$: in folıdis antecedentis propofitionis inféribantur coni cot 
ditum eff , € fT s diametris ipforum bifariam ordin 
natim applicentur mee , f?cantes latus couornin mfèri- 
ptorum, Diametri preditorum folAwum-y es etiam 
coni , fic fécabuntur ab ipforum centris erau.tatis y cut 
partes terminate ad verticem fint ad partes terminatas 
ad ba[im vt quadratum ordinatim applicate , «vua cum 
duobus quadratis ducta in conis , ad quadratum ordi- 
zatim applicate . 


i ergo folida vt in antecedenti propofitione, & 
infuper etiam conus, vt in quarta figura BAC, 
Worumdiametri A D, fintfe&z bifanamin E, & 
)rd:natim applicentur. EG F, fitque horum cen- 
trum grauitatis punĝum O . Dico AO, effe ad 

D, vr quadrarum FE, cum duobus quadratis 
SE, ad quadratum FE. Inconores cit manifefta, 
Quia ficuti A O, eft «ipla O D, fic tria quadrata 

E, funt tripla.vnins quadrati G E. In alijs fic 
ebita Fiat D'Po:quarta pats DA. Ergo P; 
"it eenrram grauitatisconorum. Cum ergo €x pro~ 


pofite 


poflit. antéced. fitetiam E , centrum grauitatis eX 

ccffus folidoru:u fupra conos , &.ex fuppofito r fit 

Q, centrum g:amtatis folidorum ; ergo erit rect 

procé vt. PO, ad OE, fic excéffus folidorur (U^ 

pra conos adipfos.conos....Et componendo, vP É 
io Hog a 


a 

W OE, ficfolidaadipfosconos. Sed ex propofit. 
33-lib. noftri fexaginta problematum geometrico- 
"m, folida funt ad conos vt quadrata F E, E G, ad 
üblum quadratum EG. Ergo &. P E, eritad EO, 
"t quadrata F E, EG, ad duplum quadratum EG. 
tantecedentium dupla. Ergo ve DE, ad EO, 
'&duo quadrata F E, cumduobus quadratis EG , 
duo quadrata EG. Ergo & per conuerfionem 
"tionis vc E D, ad DO, fic duo quadrata F E, 
Um duobus quadratis EG, adduo quadrata F E; 
lempe fic dimidium ad dimidium, fcilicet fic qua- 
aa FE, EG, adquadratum FE. Et vt antecc- 
"hiium dupla. Ergo vt AD, ad DO, fic duo 
lladrata F E, cum duobusquadratis. GE, ad qua- 
taum FE. Etdiuidendo vt A O, ad OD, fic 
Wadratum FE, cum duobus quadratis GE, ad 
Vadiatum FE. Quod eratoòftendendum. » 


SCHOLIVM. 


- Cum ergo in progreffa demonftrationis proba. 
ù fit; effe DF, ad EO, vt duoquadrata ‘FE, 
im duobus quadratis G E, ad duo quadrata. G E; 
epe vtquadrata FE, EG, ad quadratum EG; 
j£? ctiam diuidendo, erit D O, ad OE, vt qua- 
vum FE, adquadratum GE. Quod etiam pa- 
w "erificariin cono. Sed ex hacpropofitione, & 
d alogia., quz reperitur inter parabolam qua- 
"ticam ,& fpharam i poteft colligi quzdam pro- 
politio 


pofitio vniuerfalis in qualibet portione parabol 
quadtraticz. 


PROPOSITIO XLVIII. 


Si in quacunque portione parabole quadvatice refite lneh 
dis metro parallela infiribatur triangulum, ec bafis pot- 
tionis parabola fècetur bifariam, €& per puntum Life 
Efionis ducatur parallela diametro, Centrum equilibri 


fecundum bafim pradit£e. portionis fic fécabit bafim | 


«vt pars ad curuam terminata fit ad reliquam , cut pl 
vallela diametro ducta à punéto biffeétionis , vna cum fF 
tercepta mter puutzZum biffe&fioms , QJ latus trianguli 
ad prediftam parallelam diametro. 


Sto, parabola. A BC ,. quadratica , cuias bafi 

u AC, diameter BD; & fic qualibet eius por 
tio EFBC, refeda FE, diametro B D paralle 
la, & in portione fitinfciiprum triangulum CF E; fit" 
que CE, fea bifariam in G, & pcr G, ducatul 
GIH , parallela diametro , ficque: K , centrum £ 
quilibrijin bafi portionis EFB.C. Dico Ck, cffe 
adik E, vt HG, cum GI, ad HE. In tertia figu 
fchemaris anteced. propof. intelligatur portio fp h" 
re, velfphzroidis BA C, proportionalis E FBO 
portioni parabole 5 intelligantur in ca omnit’ 
quz fupra, Ergo C Ky erirad k E, inportione p* 
rabolz , vt A O, ad O.D, in portione fphzrz; nem 
pe ex propofit. anteced. vt duplum quadratum GP 

cur 


"um quadrato FE, ad quadratum FE. Sedcum 

E, fitdimidia B D, eius quadratum erit quarta 
Marsquadrati BD; & duo quadrata GE, erunt di. 
Midium quadri B D. Ergo A O, ad Ò D, &Ck, 
^ kE, in portione parabolz,crunt vt quadratum, 

» cum dimidio quadrati BD , ad quadratum 
na nempe vt dimidium rectanguli H D A , cum 
p tangulo H EA, ad red'angulum HE A, Sed yt 
“a plana ad inuicem in portione fpharz, ficin por- 
NS parabole quadratice dimidiam rectanguli 
h C, cum re&tangulo AGC, ad re&angulum... 
^t C. Ergo & vt Ck, ad kE, fic dimidium re- 

anguli AEC, cum redtangulo A GC, ad rectan- 


Y gulum 
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gulum A GC. Sed vt hxc plana ad inuicem ficdi- 
midia F E, nempe Gl, cum HG, ad HG. Qu 
re& vt Ck, ad KE, fic G Ium GH, ad GH. 
Quod erat oftendendum : 


SCHOLIVM È 


Sed ex progreffu demanftrationis poteft eriam fa- 
cile probari etfe Ck, ad3k E, vt A Ex cum A 6,4 
AG. Namcum probatum fit effe Ck ad KE, V* 
dimidium rectanguli AE C( nempe vt.Tectang!: 
lum AE, GC) fimul cum redtangulo! AÍG C, 4°. 
re&angnlum A G C. Pate hzcze&tangula ob com 
nunelarus € G, effevt AES AG, ad AG. Qu 
re&fic Ck, ad KE: A 

Fliciet ergo le&tor facile, effe. Ek, ad kG; V! 
HG; ad dimidiam G1; vel. vt GA; ad dimidiam 
AE. Exqu.bus ctiam patebit in portione B A C; 
fpherz , vcl fphaeroidiseeffe A'O, ad OD, vt DP» 
HE, ad HE..Et DO, effead OE, vt EH,4 
dimidiam HD. 

Sed hac, qua probata fuerunt ex analogia repe? 
ta inter portiones parabola , & fphzr» , p: flunt: 
folurè probari ex proprijs ipfius pa:abol» . Nam 
cum FB C, fit veré par b^laex prim. conic. prop% 
fit. 47. cuius diameter H f, eritin G, centrum i 
quilibrij parabolæ FB C, appenfæ fecundum CE 
Fiat € L, dupla L E. Ergo L, erit centrum zq 
libriitrianguli EF C, appenfi fecundum, C ES 

: go 


go crit reciprocévt Lk, ad kG, fic FBC, ad tri- 
angulum F CE . Et componendo , erit LG ad 
Gk, vt portio EF B C, ad triangulum EF C. Sed 
tum ex fchol. propofic. 17. lib. prin. fit conuerten- 
0 portio ad parallelogrammum duplu:n trianguli 
Vt dimidia A E, vnacumfcxraparte CE, ad "A E: 
& ad ipfum triangulum; vt idew antecedens ad di- 
gidiam AE. Ergo erit etiam,vt LG, ad GK 
Icdimidia AE, cum fexta parte CE, ad Enkla 
AE, Ergo & vt antecedentium tripla. Ergo vt 
E" i s LG, ad G ky fic fefquialtera TA B, 
E dimidia c E, ad dimidiam AE. Et per con- 
ionem rationis, vt GE, ad EK, fic fefquialte- 
>a ra 


I2 

là A E; cumdimidia CE, ad dimidiam C E, cu? 
A E. Et rurfum vrantecedentium dupla. Ergo V! 
CE, ad EK, fic CE, cum tripla AE, ad dimt 
diam CE, cum AE. Ergo & diuidendo , vt dim" 
dia CE, cum dupla AE, ad dimidiam CE, cum 
A E, fic CK, ad KE, Sed vc dimidia CE, cul 
dupla AE, nempe vt GÀ, cum AE, ad dimi" 
diam CE, cum AE, ncmpe ad. GA, fic fupi 
communi altitudine C Gy re&angulum A G C, cum 
re&angulo fub AE, in G C, ad re&angulum AGO 
Et vtre&angulum ^ G C; cumrectangulo-A E, GC; 
ad reĝangulum AGC, fici HG, cum dimidia F £ 
nempe cum 1G, ad HG . Quare'& vt CK, ad 
kE, fic HG, cum G1, ad HG. Quoderat often 
dendum... 


SCHOLIVM IL 


Sed cum in fchol.2.prop.45 probatum fit parabo” | 
lam qradraticam ,fphzram;& fpharoides effe quati 
titates. proportionaliter analogas cum tribus alij 
folidis , fcquitur etiam in illis currere fupra explic* | 
tum compendium circa illorum centra grauitatis’ 
Quon am ergo exceffus, in {chemate fequenti, pof. | 


tionis A BC, fphare , vcl fpharoidis (upra conu? | 
ABC,eft proportionaliter analogus cum parabolt 
quadratica ^ BC; fequitur inquam, quod fi prit 
fecetur plano FEG, deinde plano R V Y , fecant* 
B E, bifariam in V, quod centrum grauitatis pai? 
ex: 


| 5 
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RAT ANa Nil. 
/ NEN 


VIN 


L 


*xceflus ex F BH, reuoluta ciréa B E, fic fecabit 
E, vp pars terminata ad B, fit ad partem termina- 
tam ad «E ; vel. vt redangulum. R.T Y , cum dimi: 
diore&anguli FHG, adrectangulum R T Y: vel 
Vt re&angulum A.T.B, cum dimidio re&anguli 
H B, ad re&angulum A T B: vel.vt redangulum 
9 V B, cum dimidio rectanguli DEB, ad rectan- 
Sulum D V B: vel compendiofius, vt ED, DV, 
ad DV: feu , quod idem efl, vt AH, A T, ad A T. 
ariter fequitur, quod EV, fic fecabitur à prædi- 
tto centro, vt pars terminata ad E, fit ad parcem 
&rminatanad V, vt V D, addimidiam DE: feà 
t TA, ad dimidiam AH: feù vt recrangulum 
D, ad dimidium rectanguli BE D: f. à vt re- 
"angulum BTA, ad dimidiumrectanguli BHA: 
€u tandem vt rectangulum. R T Y, ad dimidium 
'tctanguli FHG. 
ltem cumin fchem.pofito in fchol. prop. 40.fi as po- 
ito 


I 
fito RBZ, ABC, effe conos,probatà fit ibidem excel- 
fum cylindri R €. lupraillos'conóseffc.propostio- 
haliter analogum cum paraboelà qdadratica.; Pis 
tur, qnod f1 praedictus exceff-s fecéeir plano DP 
deinde fupponamus rütfüm (ecati plano. LT X5 fe 
Cánte bifariam SG, in V; fequiturinquam SS; fe 
«ari à centro grauitatis partis exceflu: genitj ex re 
uolutione fegmetti LPBBTR, in pradictis.ratjo" 
fibus. c de bL ILS LLLSÓÁ 

Tandem infpiciaturfcliemépofitim in propofft 
26 in quo ex cit. fchol. annulus latus ex hyperbola 
ABC, circa KM, probatus fuit proportionalitet 
analogus cum parabola quadratica AOC. Si erg? 
illz annulus fececur prius vbilibet plano NB V, de 
inde plano t S T, fecante bifariam K L, in puncto 
in quo ipfam fecat: cadem compendia fupra expofit4 
colligemus circa centrum grauitatis portionis annt 
li cx portione hypeibole ABN. Hec enimomni? 
patent ex dictis, & leccor' memor fi pradictorum fs 
cile percipiet . Ne ergo ipfi cediuim afferamus 4 
alia tranfeamüs. 

Parabola quadratica hábet lineam quandam? 
qua appellatur parameter , f. à latus rectum ; cuit 
naturacft, vcquadrata ordinatim applicacarum , £' 
qualia finc rectanguliscoritentisfub hac, & fub po 
uonibus axis abfciffis verfus verticem ab ordinati? 
applicatis, Hanc proprietatem habent'quoqueali 
infinttze parabola: , fcd fuo modo : adeovt in qu." 
bet fiz a(fignabilis quedamlinea, vtpótcftaresorol 

natim 


o om 
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üatim applicatarum parabole congruentes,equales 


fint poteftatibus factis fub predictis abfcifis ab or- 
Inatim applicatis, & fub poteftate talis lineæ vno 
Stradu depreffiore poteftate parabole. Sit ergo. 


PROPOSTITO XLIX. 


Yi sr cot diameter parabole ad fémibafim , fic huius po- 
testas cuno gradu deprefffor poteffate parabole ad fimi- 
lem poteflatem linee imeniende , Potefiates applicata- 
rum ordinatim in parabola eiufdem gradus cum parabo- 
la , equales erunt. factis fub abfedffes diametri verfus 
everticem ab ordinatim applicatis , eo fub poteftate li. 


nee imuente , vno grada depreffiore poteftate para- 
bole .: 


E qualibetparabola B A C;.in qua fiat vt dia. 


X. meter: AD nad femibafim: D B, fic poteftas 
hu. svno gradu depreffior poteftate parabole , ad 
Imilem poteftatem AH: v.g.fiparabola eft qua- 
dratica, fic DB, ad AH; fek cubica , fic quadra- 
Um. D B, adquadiatum AH: fi eft quadratoqua- 
fatica, fic cubis, D B, adicubuim A Hè Dico, qiiod 
ordinatim applicentür .G L5 Ek, poteftas GL, 
"lufdem gradus cum parabola equalis erit facto fub 
À, & fub poteftate A H, vno gradu dep'cfliore 
Poteftite parabole, & fic decxteris, Quoniam e- 
mye A D, ad. D B, fic poteftas DB, vnogradu 
“Preflior poteftate parabole, ad fimilem potcfta- 
tem 


tem AH: ergo fadum fub DA, & fub predió? 
poteftate. AH, erit cquale poteftati BD, eiufdem 
graduscum parabola. Cum autem fit ex'genefi pt 
rabolæ, vt poteftas. BD, eiufdem gradus cum pará? 
bclaad fimilem poteftatem G L, fic DA, ad. A E 
Et. vt. DA, ad AL, fic fa&um fub DA, & fub po 
t: ftate A H , vnogradu depreffiore poteftare part 
bolg, adfactumfub ILA, & fub predicta poteftatt 
AH. Brgo& vtfadumfüb D A,-& fub tali pote 
flate AH, ad fadum fub LA, & fub poteftate 
AH, fic poteftas B D, eiufdem gradus cum parabo 
la ad fimilem poteftatem G L. Ergo & pern urat 


do, vt fa&umfub DA, & fub tali poteftate a H| 


ad poteftatem B D, eiufdem gradus cum parabola’ 
fic fa&um fub L A, & fub poteftate ^H , ad pot 
tatem 


E E Y 
latem. GL, eiufdem gradus cum parabola. Cul 
utem. fadum fub DA, & fub poteftate AH, 
Oftenfum faerit equale poteftati piedi&e B D. Ergo 
&fa&umíüb L A, & fub poteftate A H, erit equa- 
lepoteftati GL. Idem patebit de reliquis, Quare 
qtiam patebit propofitum. 


SCILOL]IV.M. 


Sed lubet huic tra&atui finem imponere infinita- 
Tum parabolarum tangentibus,ac maximis infcripti- 
libus, minimifque circuafcriptilibus infinitis para- 
olis, infinitis conoidibus , ac femifufis parabo- 
licis. Pro quibus reperiendis nobis neceffaria eft 


orina quzdam , que cum fit nimis prolixa , ex alijs 
et petenda. Eaclidesin 6. Elementorum libro,pro- 
Polit. 27. oftendit , Omnium parallelgrammorum ad 
andem retam lineam applicatorum , e» deficientium figu- 
"is baralleloerammis fimilibus , @7 fimiliter pofitis ei , que 
dimidia defcribitur , maximum efl quod ad dimidiam ef? 
Pplicatum , fimile existens defttui, Quod Euclides de- 
Monftrauit in planis, Eutocius de fphzra , & cylind, 
Propofit. 3. Bonauentura Caualerius, in exercit. 6. 
Propofit. 28. Ricardus Albius in fuo hemifphe. dif- 
Cto. propofit. 42. extenderunt fuo madoad folida, 
Patefacien tes . Omnium paralelepipedorum ad eandem 
- am Lneam applicatoyum cubtfque deficientium y maxt- 
vm efe, quod ad tertiam illius partem app'catur, Hanc 
“nique doctrinam? Petrus Paulus Carauaggius Me- 
Z dio- 


7 
diolanenfis erudiciffimus eeortietra in fud geometria 
applicationum , atnpliauitad altiores poteftates , 0 
ftcndendoapplicationem aliarum poteftatum ferud 
re fimilem ordinem partium ad quas fit applicatio; 
adeo vt magnitudo àd qüam fieri debet applicatio 
fit fecanda in tot partes quota eft magnitudo , qu 
debet applicari, in ordine graduum ; & applicatio 
fit facienda ad illarum vnicam. V.g.fi ad partem 
datz A B; fitapplicandum párallelogrammum di- 
ficiens, &c. hoc eft 
fi AB, fit fic fe i 1 n 

i LER LUE a AMan GI SERRE 
cancain C, vtre- 
&angulum AC B, 
fit omnium mazi- 
mum illorum, qus 
poflunt fieri ex 
partibus A B;pua- 
&um. C, fic illud 
quod biffecat AC. 
Si vero fit applicandum parallelepipedum , hoc cft ( 
A B, taliter fit fecanda in. C, vt folidam fa&um fub 
A C, in quadratum. CB, fit omnium maximum 
A C, debet effetertia pars A B. Si vero fit appli- 
candum planoplanum , adeo vt fatum fub A C, íf 
cubum CB, fit omnium maximum. AC; debe 
cflequarta pars AB. Et fic in infinitum in altiori 
bus poteftatibus. Hzc ergo doárina nobis cft nê 
cetlaria pro impofterum dicendis. Quam etiam le 

Gor 
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&ordebet fapponere, vel in citat. opere Carauaggij 
Ihfpicere. 


«.  PROPOSITIO L. 


Si qualibet. infinitarum parabolarum famatur aliquod 
puntum à que ad diametrum recta linea ordmatim 
. applicetur , diameterque ità producatur cut pars extra 
i parabolam fit ad partem diametri abfiiffam ab ordina- 
tim applicata cverfüs vertem cot numerus parabole 
rouitate minutus ad vnitatem ,Re(falmea, qua ab ex- 
tremitate uguente linee ducitur ad illud puntum, quod 
> emptum f irat y parabolam continget . 


| quelibet femiparabola cuius vertex B, dia- 
meter BD, & in curua parabolica fumatur 
Quodlibet pungam E, per quod ordinatim appli- 
€&ur EH, producaturque H B, in G, vt G B, fit 
ad BH, vt numerus parabolz vnitate minutus ad 
Vilitatem: v.g fi parabola fit quadratica, fiat equa- 
lis BG, ipi BH: fiüirebbicafit GB, dupla BH, 
& fic in infinitum (fupponatur in prafenti parabo- 
lam effe cubicam)& iunga:ur. G E. Dico hanc pa- 
tabolam contingere- Sinon, cadat intra; & intelli- 
Batur ordinatim applicata ^k D. Quoniam AD, 
Mmaioreft D K, ergo quxlibet poteftas A D, maior 
tit qualibet poteftate. K D, eiufdem gradus. Ergo 
qualibet potc(tas A D, eiufdem gradus cum para- 

olaad poteftatem EH, eiufdemgradus, habebit 

ze maio- 


maiorem rationem quam fimilis poteftas K D, ad 
eandem poteftatem. EH. V. g. maior erit ratio cub! 
^ D, ad cubum EH, quamcubi k D, ad cundem 
cibum EH.. Sed vt 
poteftas AD, ad po- 
teflaaem EH, fic ex 
natura parabole, D B, 
ad BH; &vt DB, ad 
BH, fic fa&um fub 
DB, & fub poteftate 
BG, vno gradu inferio- 
ri poteftate parabolz, 


" Id D 


ad fadum {fub eadem 
poteftate GB, & fub 
BH. Frgo maior erit 
ratiofadifüb DB, & 
fub tali; poteftate BG, 
ad factum fub HB,'& 
fub eadem poteftate.» 
BG, ratione poteftatis 
kD, eiufdem gradus 
cum parabola , ad (imi- l 
lem poreftaten EH. V. g, maior ctit ratio fac? 
fub DB, &füb quadrato B G, ad factum fub HP 
& (ub quadrato .B G, ratione cubi K D, ad cubun 
EH. Sed vrporeftas K D, ad fimilem poteftatem 
EH, fic fimilis poceftas DG, ad fimilem poteftate | 
GH. Ergo & factum fob DB, & fub poteltate? | 
BG, vno gradu depreffiori poteftate parabolæ, 2 
fimile 


AJ 


ir 

fimile factum fub HB, & fab eadem poteftate B.G, 
"rit in maiori ratione quam poteftas D G, eiufdem 
tadus cum parabola ad fimilem poteftatem GH. 

tgo& permutando primum factum ad poteftatem 
DIG, cric in maiori ratione quam fecundum factüm 
adpoteftatem. GH. V.g.factum fub DB, inqua- 
dratum BG, habebitad cubum DG, maiorem ra- 
tionem, quam factum fub HB, & fub quadratoBG, 
ad cubum HG. Q»od implicat, quia factum fub 


| DB, & fub poteftate BG, eft in minori ratione ad 


poteftatem DG, & nonin maiori. Quia ex doctri- 
t4 fcholi; anteced. factum fub HB, & fub poteftate 
BG, eftomniuom maximum homogeneorum fb par- 
tibus H.G;non ficfaétumfüb DB, & fub potcfta- 
te BG, eft maximum homogeneorum fub partibus 


| DG sy. g. factum fab HB, & fübquadrato BG, 


et maximum omüium parallelepipedorum applica- 

ilium ad partem. HG, non fic eft maximum factum 
fub D B,-&-fub quadrato BG, applicabilium ad 
Pártem DG. Quare patet propofitum. 


SCHOLIVM. 


Ex dictis facileeliciemus, quod fi circadian errum 
D, & fuper eadem bafi 4 D, intelligamus infini- 
tas femiparabolas , & accepto in diametro B D, pun- 
«o H, ducatur HC EFG, parallela A D , fecans 
Omnes curuas parabolicas , & pariter intelligamus 
Ihfinitas tangentes KE, L F , M G, &c. cliciemus 
quam , triangula infinita CBH, EkH, FLH, 
i GMH, 


GMH, &c. effe talis 
Daturz vt latera HB, 
HK, HL, HM , &c. 
fint in continua pro- 
portione Arithmetica ; 
bafes vero EH, FH, 
GH, &c. fint maiores 
omnium mediarumpro- 
portionalium | reperibi- 
lium inter AD, CH, 
Primum pater, quia HB, 
Bk kL, LM, &c. funt 
omnes equales . Secun- 
dum patet; quia cum (it 
vt quadratum. A D, ad 
quadratum EH, fic DB, 
ad BH, feù AD, ad 
CH; EH, erit media 
proportionalisinter AD, 
CH. Item cum fit. vt 


cubus A D, ad cubum 
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effe HB, vt pars vltra B, fitad BH, vt iiec 

$| Parabolz vnitate minutussffempe vt nihil,ad vnita- 

m. Ergo HB, non eft pxoducenda, fed à pun&o 

8, ad C, ducenda efulined, qux vtique quodam- 

f| "odo poteft dici tangere tridngulum , quia ipfum 
On fecat . | 


"| PROPOSITION. 


Vaximum trianghlum infimum if quolibet triangule eft 

P cuius bafis bifariam diuidit diamhetrum 

: j circumferipti . 

g p ciümpuhuur ABC, cuius didmeter BD, 
quz fécctur in F, bifariam à bafe E O, trian- 
Uli EDO. Dicotriangulum E DO, effe maxi- 
um omnium infcriptibilium in triangulo ABC. 
loniam enim triangulum. AB C, ad triangulum 
t O, habet rationem compofiram ex ratione.» 


p Ac, ad EO (nempeexratione DB, ad BF) & 


Xratione B D, ad DF; & hz duæ rationes com- 


FH, fic DB, ad BH,feü AD, ad CH; crit F Hi| nun; rationem quadrati BD, ad re&angulum.. 
maior duarum mediaruminter A D, CH. Ecficd"| ^ FD. Ergo triangulum A BC, eritad EDO, 


catur de cateris. 


E quadratum D B, ad redangulum BF D. Sed 


Notetur etiam, quod à fupradi&ta regula int“ angulum BF D, cf maximumomniüm rectan- 
niendi tangentem non excluditur prima parabolt!| lorum f;cribilium ex partibus B D, in puncto di- 


nempetriangulum. Sienimintriangulo A BD, "| "è. Ergo etiam triangulum EDO , erit ma- 
datum pundum C, ad quod debeat duci tange”, Mum omnium infcriptibilium intra ABC. Quod 


du&a C H, imperat regula generalis producend?? * 
x SCHO- 


D C 


SCHOLIVM, 


Notetur obiter centrum grauitatis amborum" 
ciangulorum ABC, ED O, cffe idem punctum 
Sit enim H, centrum grauitatis trianguli A B C' 
Ergo qualium BD, eft 6, & DEF, 3, BH, e 
4» DH, 2, & HF, r. Ergo H, eric etiam centru 
grauitatistrianguli EDO. 


PROPOSTTIO"PENH 


Maxımus conus inferiptibilis in quol.bet cono, eff cuius dV 


meter est tertia pars circeumfiripti, 
: Hzc 
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Æc propofit. oftenditur etiam ab Albio in 
hemifpha. diffec.propofit.44. Sed füppona- 

mus ABC, EDO, effeconos, & DF, efletertiam 
Partem. DB.. Dicoconum ED O, effe maximum 
Omnium, &c. Nam ,cum conus ABC, ad conum 
DO, habeat rationem compofitam ex ratione.» 
quadrati A D, ad quadratum E F (nempe quadra- 
t D B, ad'quadratum- BF) & ex ratione D B; ad 
DF; & cam hz duz rationes componant rationem 
ubi B D, ad fa&umfubquadrato BF, & fub FD; 
"reo ABC, eritad EDO, vt cubus BD, ad fa. 
tum fub quadrato FB, & {fub F D. Cum ergo hoc 
adum fit maximum omnium homogeneorum ipfi 
3&orum ex partibus BD, in puncto diuifæ. Ergo 
"iamconus EDO, erit maximus omnium inferi.. 
Pibilium &c. Quod &c. | | 


SCHOLIVM. 


Sed hic etiam obiter notetur centrum grauitatis 
"borum conorum effe idem punctum . Sit enim 
Rufum H, centrum grauitatis coni ABC. Ergo 
Talium B D, eft 12, DF, 4, & DH, 3, talium 
Hg, eft 1. Ergo H, critcentrum grauitatis ctiam 
"ni EDO. 

Pariter notetur , conum A BC, effe ad conum 

20, vt 27, ad 4. Nam fic eft cubus BD, ad 
tum fub quadrato BF, & fub FD. 


Aa PRO- 


PROPOSITIO LII. 


Datam AD, taliter producere in B, vt BD, fit al 
excefum D A, fapra dimidiam A B, in 
data proportione . 


Ata ratiofit; quam habet AD, ad H,& fic fece 
tur AD, in E, vt fit AB, ad ED,vt H, ad dimi 
diam AD, & ipfi DE, fiatcqualis DB. Ergo fi AB; 


————————d1—————À 


A E C D 


diuidatur bifariam in C, pun&um C, cadet inte 
A, D. ^it crgo AB, diuifa bifariam in C. Quo 
niam A E, eft zqualis A B, minus EB, ergo etiam 
dimidia A E; erit equalis dimidiz A B, minus dimi 
dia EB. Sed C B, eít dimidia AB, & BD; ef 
dimidia ED; ergo dimidia A E, erit equalis C P* 
minus DB; nempe CD. Tunc,quoniam faáuff 


fuit vt H, ad dimidiam A D, fiè AE, ad ED? | 


ergo & ad confequentium dupla . Ergo vt H, 4 
A D, fic AE, ad EB. Et conuertendo, vt AD» 
ad H, fic BE, ad EA. Sedvt BE, ad EA, i“ 
BD, dimidia BE, ad dimidiam AE, nempe 2d 
CD, ei qualem. Ergo vt AD, ad H, fic BD" 
ad 


187 
ad DC, exceffum D A, fupra A C, dimidiam AB. 
Quod erat faciendum. 


PROPOSTIYXIO LIV. 


St diameter cuiuslibet inffnitarum parabolarum fic produca-- 
tur vt pars exterior producta y. jit ad excefJum diametri 
Sipra dumdtari compofita. ex d'ametio y C ex produtfa 
«ot numerys parabole. couitate sor ad cumtatem. 
Triangulum mferiptwm m parabola ; THIHY bafis bife cet 
illam compofitam zerit omnium maxihum in tpfa mferi- 


ptibilium ; 
D: diameterparabolz cuiufcumque "ABC, fic 


"producaturin B, vt EB, fitad BF, exccffum 
bb, fupra DF, medietatem D E, vt numerus pa- 
l'abolz vnitate minutus,ad vnitatem, & fiat triangu- 
üm GDH. Dico hoc effe maximum omnium in- 
Icripribilium in ABC. Ducantur EGK, EHL. 

tgo cx propofic. 5 o. erunt tangentes parabolam , & 
triangulum K EL , erit parabole circumfcriptum . 
lergotriangulum GD H, non ekt maxi; um para- 
læ infcriprum , fit hoc triangulum , cuius bafis 
P, infra, velfüpra G H, qua producatur vfque 

3 triangulum in M, & N; & pariter intelligatur 
ianeulum M DN; cuiusbais MN. Cum DE, 
Cta fit bifariam in F; ergo triangolum. GDH, erit 
àximum infcriptibilium intratriangulum K EL. 
"80 erit maius triangulo cuius bafis MN. Ergo 

| Aa 2 multo 


multo maius triangulo OD P, cuius bafis OP! 


Quare patet propofitum . 


SCHOLIVM I. 


Ab hac regula generali reperiendi triangulum 
maximum infcriptibilium in parabola nom exclud” 
tur prima parabola, nempetriangulum. Cum enint 


iubeat regula fic effe producendam diametrum D Ps | 


Vt pars cxtra fit ad;cxceffum, BD, fupra medieratc!! 
compofitz ex B D, & cx producta, vt numerus p? 
rabolz vitate mi, ucus ad vnitátem; patet in prim 
parabola, cuius numerus cf vnitas , numerum VAE 
tatc 


A1 
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| ateminutam effe nihil; vnde DB, in triangulo nort 


eft producenda ; fed fupponendo ABC, cffe trian- 
ulum, B D, eft biflecanda, & triangulum GDH, 
Ct maximum. Quod fic effe , probatum eft fupra 


| Propofit. 5 t. 


SCHOLIVM IL 


Triangulum ergo GDH; maximum infcriptibi- 
lium intra parabolam ABC; fic diuidit P, in F3 
Yt BF, fitad FD, vtvnitas ad numerum parabole. 


| V. g.intriangulo vt 1, ad 1. In parabola quadrati- 


C vr 1, ad 2. In cubica ve 1; ad 3. Erficin infini- 
um, Intriangaleenim;pa:ec ex dictis. 1n alijs fic 
patebit. Quum etenim fit EB. ad È F; vt nuiterus 
parabcole vnitate -minutus E ad vnicatem: erit come 
Ponendo, EF, ad FB, vt numerus parabolë ad 
Ynitarem.. Sed FD, cftequalis EF. Quare patet 
propofitum. 


PROPOSTFIOTY. 


Maximum iriangulam inftriptibile in figura conflante ex 
duabus quibufcunque  fémiparabolts fi difpofitis »"vt fè- 
mibafis euadat diameter „eff «quale maximo inféripto im 


parabola . 


\ Enteintelligamus femiparabolam ABD, da- 
V plicari ad partes AD. Dico maximum trian- 
| . ^ . gulum 


t9 à; 
gulum infcriptibile in tali figura y effe zquale triat- 
gulo GDH. Hocoftendetur in femiparabola, quod 
enim probabitur dedimidia ; patebit etiam de tota“ 
Sitergo. GD H, maximum triangulum inícriptibi- 


le in parabola; & ducatur G Q, 5 D, diametro paral- | 
lela: parettriangulum. G QD, effezqualetriangtf| 


lo GDF; &eiusduplum, ipfi. GD H. Dico trian 
gulum GQD; effe maximum &c. Etenim , cum 
ED, ficdupla D F, (ci -G Q; etiam Dk, erit dw 


pla D Q. Ergo triangulum D QG, erit maximum | 


infcripribilium intra triangulum. k ED , Si ergo 
G QD, non eft maximum inícriptibilium etiam if 
femiparabola , fit aliud , cuius bafis produ&ta vf 
que ad Ek, fecctipíam , & curuam parabolicam in 
fra vel fupra. G Q, vt fupra didum eft de MN" 
Ergo triangulum cuius bafis (ecans- Kk Ej erit minus 
triangulo. G QD. Ergotriangulum cuius bafis per. 
tingeus tantum ad curuam parabolicam; erit multo 
minus triangulo GQD. Quare patet propoli 
tum, 


PROPOSTPIO'TEVR 


Si d B, fit taliter fola in G € D ot AC, frt tere 
un pars A B. Erit C Dy duo tertia! AD; mia 
uus tertia parte DB. ' 


| Cttia pars AB. 


n 


A D b 


E — rr 


Vm enim AC, fictertia pars A B; ergo CB, 

eritdaotertia AB; nempe duo tertia AD, 

Qm duobus tertijs DB. Ergo CD; erit duoter- 
tia AD, minus tertia parce DB. Quod &c. 


PROPOSITIO LVII. 


Datam A D, taliter producere in B, wt B D, fit ad ex- 


cefum D «A, füpratertiam partem AB, in 
data proportione , 


H 


[——À 


A B 


H 


EE NR SEE Tent p 


G D 


D“ proportio fit, quam habet A D, ad H; 
& fiat vttripla H, cum AD, ad A D, ità 
dupla AD,ad DB. Patet BD, minorem effe ^ 
ila A D. Quare fi fiat AC, tertia pars AB, 
Pin&um C, cadet inter ^, D. Sit ergo AC; 


cum AD, ad AD, fic 


diuidendo vt tripla H, 
a 


Quoniam vt tripla H; 
pla AD,ad DB; ergo 
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ad AD, itàádupla AD, minus DB, ad DB. Ec | 


antecedentium fübtripla. Ergovt H, ad A D, ita 


duo tertia A D, minus tertia parte. D Bad. D B. | 


Sed ex propofit. anteced. C D; eft duotertia AD, 
minus tertia parte DB. Ergo vt H, ad AD, fic 
CD, ad DB. Etconuertendo, vt A D, ad H, fic 
BD, ad DC, exceffum DA y fupra AC, tertiam 
partem: A B. :Quoderat faciendum. 


PROPOSITIO LVIII. 


$i diameter cuiuslibet infeaitorum couoldeormm fic prodita | 


catur ut pats exterior produéZa fit ad'exce gam diame- 
tri fupra tertiam partem compoffte ex diametro, eo ex 


prodsé£a , cot numerus parabole cunitate minutus ad 


cuatatem , (onus infcriptus in conoide , cutus. diameter 
fit tertia pars illus compofite , erit maximus omnium ine 
fériptibilum in conoide , 


B; diameter conoidis cuiufeunque ABC; fic 

producaturià E, vt EB, fitad BF, excel- 
fum BD, fupra DF, tertiam partem DE, vt nuy- 
merus parabola vnitate minutus; ad vnitatem; & in- 
telligamus conum GDH, cuius diameter F D. Di- 


co hunc. effe omnium maximum infcriptibilium íf | 


conoide. Duáis enim tangentibus EGK , EH Ls 


intelligamus conum KEL, circumferiptus conoi 


di. Etficonns GD H, non cftomnium maximus; 
fit alius cuius bafis: O P, infrà, vcl fupra G H, qu£ 
pro- 


producatur in MN. Ergo ex propofit,  ». conus 
M DN, cuiusbafis M N, erit minorcono G DH. 
Ergo conus cuius bafis OP, erit multo minor cono 
GDH. Patctergo propofitum. 


SCHOOLI V M. 


Sicuti ergo fupra diximus regulam generalem affi- 


natam in parabolis , habere locum etiam in prima 


Parabola , fic nunc animaduertimus przfentem ge- 
heralem regulam habere locum etiam in primo co- 
noide, nempe in cono. Hoc autem facile quilibet 
Sogüofcet. 


Bb Sicu- 


Sicuti facile agnofcet DB, taliter fecariin F, vt 
B F, fit ad FD, vt vnitas ad dimidium numeri co” 
noidis. Nempein cono vt 1, ad dimidium, fed vt 
2. ad 1. In conoide quádratico , vt t, ad x. In cu- 
bico vt t, ad :, cunf dimidio, & fic in infinitum. 
In cono res fupra patuit in propofit. 5 2. In alijs co- 
noidibus fic patebit. Nam cum EB, fit ad BF, 
vt numerus conoidis vnirate minutus ad vnitatem; 
crit componendoj|E F, åd F B, ve gumerus conoidis 


| 


ad vnitatem , Cumautem DF;fiedimidium F E, pa- | 


tct conuertendo;propofitum. 


PROPOSIÍIO LIX, 


"A x Sd A H Ja 
SAB, taliter fécetur in €, € D, vt AC, fit duo 
tertia AB. C D, erit tertia pars A D, minus 
duobus tertijs D B, 


Vm enim A C, fit duo tertia AB, ergo'C D, 

-4 erit tertia pars A B; nempe tertia pars A D^ 

plus tertia parte D B. Quare CD, fola erit tertiá 
pars A D, minus duobustertijs D B. Quod &c. 


PROPOSITIO LX: 


Datam A D, taliter producere in B, vt B.D, fft ad 
exceffum D A, fiipra duo tertia A Byin 
data proportione , 


H 


[———, 


4 


A C D B 


Tidem ratio data fit quam habet A D, ad H} & 
fiat vt tripla H, cum dupla AD, ad A D; 'ita 
AD, ad DB. Patet BD, minorem effe fubdüpla 
A D; & confequenter tertia partetotius A B. Qua- 
re AD, eft maior duobus tertijs AB, quet AC.Di- 
co AD, effe fic productam in B, vt B D, fit ad D C, 
exceffumn A D; fupra AC, duo tertia ^ B, vtAD, 
ad H. Quoniam enim factumeft vt tripla H, cum 
dupla AD, ad AD, ita ^ D, ad DB; ergo&dua- 
bis vicibus diuidendo, erit tripla H, ad AD, vt AD, 
minusdupla D B, ad DB. Etantecedentium fub- 
tripla, nempe vt H; ad AD, itatertia pars AD,mi- 
nis daobustertijs BD, ad BD. Etconuertendo, 
vt AD; ad Hj, fic BD, adtertiam partem. AD, mi- 
nusduobus tertijs: DB; nempeex prop. ant. ad D C. 


Q uod erat faciendum. 


PROPOSITIO LXI. 


$i diameter cumftunque parabole fi producatur wt pars 
exterior produt£a, fit ad exceffum diametri fapra duo ter- 
Bb 2 


i 


ta compofita ex diametro , € ex producta , cot numerus 
parabole unitate minutus , ad conitatem., Conus cuius 
radius bafis fit equalis duobus tertijs predicte compofite, 
erit maxımus omnium in jferiptibilusm im fémnfafó ex femia 


parabola e 


lameter DB, in fchem. antec. parabola cuiuf- 
cunque fic producatur in E, vt EB, fitad BF, 
exceffum BD , fupra DF, duo tertia D E, vt nu- 
merus parabolz vnitate minatus ad vnitatem , & fiat 
triangulum GQD, vt GQ, fit æqualis FD; in- 
telligamufque femiparabolam ABD, cumtriangu- 
lo QGD, rotaricirca AD. Dico conumex QGD, 
effe maximum omnium infcriptibilium in femifufo. 


Intelligatur tangens EG K, & conus ex triangulo | 


kED, circa kD. Quoniam E F, e(t tertia pars 
ED, nempe GE E, efttertiapars E K, eigo & QD, 
erit tertia pars Dk. Ergo conus ex triangulo QG D, 
erit ex propofit. 52. maximus omnium inícriptibi- 
lium in conoextriangulo. k ED, reuolutis ambobus 
circa. kD. Siauremconus non fit maximus, (it alius, 
fi c(tpoffibile ; & deducetur ad abfurdum vt fa&um 
clt prius. Quareex dictis , patebit propofitum, 


SCHOLIVM. 


Noc etiam in prefenti excluditur à regula gene- 
rali primuSfemifufus, nempe conus , yt confideranti 
patebit. 


Sed 
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Sed notetur , in femifufis, BD , fecariin F, ali- 
qua continuata ferie, nempe fic vt BF, fit ad FD, 
vt vnitasad duplum numerum fuft. Nempe in pri- 
mo vt t, diz. Infecundo vt :, ad 4. Intertiovt 1, 
ad 6. & fic i infinitum . Quod enim in primo fe- 
mifufo , nempein cono lit vt 1, ad z, patet ex di&is. 
Inalijsfic patebit, Nam cum fit. EF, ad FB, com- 
ponendo , v&numerus parabola ad vnitatem ; erit 
conuertefido E B, ad FE, vt vnitas ad numerum 
parabole Et.ad.DF, duplam FE, vt vnitas ad 
duplum numerum parabola,íeu femifufi , 


PROPOSITIO LXII 


oMinimum ttiangulstn circumfariptum cuihbet infinitarum 
p- rabolarum., ef illud cums latera tantum bafftm maximi 
trianguliin parabola infcriptt. 


Sto femiparabola quelibet ^ B C, cuius dia- 
E meter BC, & in ipfa fic infcriptum maximum 
triangulum. E CF (quod enim dicetur de dimidia 
intclligetur etiamde tota ) fitque ei circumfcriptum 
triangulum: GEI C. Dico hoc etfe minimum om- 
nium circumfcriptibilium femiparabola . Si non, 


. fit minimum HOK C, & per punctum E, duca- 


tur LEM, parallela KH. Patet manifefté trian- 
gulum LMC, minuscífe triangulo k OH C, cum 
LM, fecet; k H, verotangat parabolam. Quoniam 


utem ex fuperioribus, triangulum EFC, elt ma, 
MUM. 


nA 


ximuminfcriptibilium intratriangulum 1 GC, quia 
fupponirur fecare G C; bifariamin F, ergo non erit 
maximum infcriptibilium irtratriangalum LMC, 
quia MC, non fecabiturbifariam in F. Ergo ttian- 
gulum EFC; habebit ad: triangulum. IG C, ma- 
lorem rationem, quam adtriangulum L MC: Sed 
idemtriangulum EFC, ad criangulum L-M C, ha- 
bet maiorem rationem quam ad triangulum k H C- 
Ergo E EC, erit ad 1 G.G in multo maiori rationc 
quam;ad kH.C. Ergo 1 GC, minus erit. kH C* 
Non 


: 19 
Nonergo KHC, ch minium, fed IGC. Qd 
&c. 


SCHOLIVM: 


Cum autem in propofit. s 4. affignatus fit modus 
reperiendi triangulum maximum E FC , fuit confe- 
quenter expofitus etiam modus reperiendi triangu- 
lum minimum GI C. 

infuper notetur , triangulum minimum circum- 
fcriptum parabolz , zquale effe triangulo minimo 
circumfcripto figure conftante ex duabus femipara- 
bolis fupra expofitis. Triangulum enim GIC, du- 
plicatum ad partes GC, eft æquale eidem G IC, 
duplicatoad partes IC. ~~- 


PROPOSITIO LXIII. 


Conus minimus circumfcriptus cuilibet infinitorum conoidea- 
rum vel femifuforum parabolicorum , eft ille , qui tangit 
balim maximi coni in illis folds vaferipti - 


Ed fupponamusconum ex triangulo E F C, effe 
maximum infcriptibilium intra conoides ex fe- 
miparabola AB C, circa BC, & conum extriangulo 
GC, tangere bafim coniinfcripti. Dico conum ex 
triangulo G1C, eff» minimum circumfcriptibilium 
Conoidi- Si non, fit minimus ille, quioritur ex trian- 
Sulo H kC, &duáa LEM, parallela kH, intelli- 
gamus 


gamus conum ex triangulo EMC, qui vtique erit 
minor cono ex triangulo K H C. Conus ergo ex 
triangulo E F C, cum fit maximus infcriptus in co- 
noide, erit exdi&is, maximusinfcriptus in cono cx 
triangulo IGC. Non ergoerit maximus infcriptus 
inconoextriangulo L M C. Ergoconus ex triangu- 
lo EFC, critad conum ex triangulo GIC, in ma- 
iori ratione quam ad conum ex triangulo EC M, Er- 
go in multo maiori quam ad conum ex triangulo 
H k C. Non ergo erit minimus conus ex triangulo 
k HC, fed illeextriangulo IGC. 

Pariter fi conusextriangulo EN C, fit maximus 
infcriptus in femifufo ex femiparabola ^B C , reug- 
lutacirca A C, conusex triangulo G I C, circa | C, 
erit minimos circumfcriptus femifufo; quod, vt pa- 
tet probabitur eodem modo. Quare patet propo- 
fitum... 


SCHOLIV M. 


Cum ergo in propcfitionibus 58, & 61, affigna- 
uerimus conos maximos infcriptos in conoidibus, & 
in femifufis , pariter explicauimus vnica vice, conos 
etiam minimos prædi&is folidis circumfcriptos. No- 
tandum tamen diuerfos effe conos minimos his foli- 
dis circumfcriptos; nam in cono circumfcripto ċo- 
noidi , C F, efttertia pars GC; in cono vero cit- 
cumífcripto femifufo, C F, eft duz teitiz partes G C 
Qua omnia cum fint manifeftiffima cx fupra dictis, 

idco 


for 

ideo circaipfa nequaquam immoramur. Solum ani- 
maduertendum eft, quod cum fupra in fcholijs pro- 
pofit. 5 1, & 52, oftenfüm fitidem effe centrum gra- 
uitatis maximi trianguliinfcripti in triangulo, & i p- 
fius trianguli ;item máximiconi in cono infcripti,& 
ipfius coni; patet confequ riter idem effe centrum, 
grauitatis maximi triapguliinfctipti in parabola, & 
minimi circumfcripti : irem idem effe centrum gra- 
uitatis maximi corii inferipti in quolibet conoide,& 
in quolibecfetnifufo-parabotico; Scmihimorum co- 
norum ipfis .cireumfcriptorum. PY 


PROPOSITIO LXIV. 


gt Sd : 
Quaelibet parabola eft ad maximum triahgulum fibi in tri- 
ptum, vi pars femibafts parabole , que fe habeat ad femi- 
bafim vt bmarium ad numerum parabole nitate au- 
Kum, 4d coltumam proportronalem proportionis femibafts 
parabole yad femibafim triangult,comtinuata in tot termi- 
pos, rot numerus eorum excedat numerum parabele bi- 


24rT10 , 


E Sto quælibet parabola ABC, fitque maximum 
', triangulum in ea infcriptum G D H, vt fupra 
di&um eft . Dico parabolam effe ad triangalum.. 
S DH, vrtalispars A D, qua sé habeat ad A D, 
Yt binarium ad numerum parabole vanitate auctum, 
ad vltimum terminum proportionis A D, ad GE, 
Continuata in tot terminos , vt numerus eorum exce- 


Ce dat 


dat namerum, parabole binario. V. g. in prima pa- 
rabola Dempeintriangulo vt -A D, ad tertiam pro- 
portonalem. .laquadratica vt duotertia AD. ad 
quartam. Ín cubi-a vt duo quartas feu Sonn 
A D, ad quintam. Etc in infinitum . Sit illa vltima 
proportionalis A Q. In prima parabola ; nempe in 
triangulo res eft cuidens , quia cuti trieulunio 
A BC, effet quadruplumtrianguli GDH maximi 
fibi infcripti fic A D, quia AD, effet dupla G F, 
cffet quadrupla AQ, terti proporrionalis, 1n alijs 
parabolis né fchemata mtltiplicemus , intelligamus 
infcripta triangula ctiam AB C, quorum bafes AC, 
diamctri. DB. Iriingulum ABC, ad trianeulgm 


GDH, 
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GDH, habet rationem compofitam ex rationibus 
AD, ad GF, & BD, ad DF. Sed BD,ad DF, 
eftex fchol. z2. propofit. $ 4. componendo, vt nume- 
rus parabole vnitate auctugad numerum parabola , 
& pariter exnatura parabolz'ycum fit B D, ad DF, 
vt poteftas A D, eiufdem|gradus cum parabola , ad 
exceffum ipfius fupra fimilem poiftatem GF, nem- 
pead tot tales potéflátes. G.E.:quotüs eft numerus 
parabole. Ergoátio trialguli ` EC, ad G DH, 
componetür cx ratione- A'ya GF; X exratione 
poteftatis A/D eiufdem gradus gáai parabola ad 
tot fimiles poteftatés.G F, {quoy efiyiumerus para- 
bolz- sofa iftis ratiomibus çőmponith rquágue ra- 
tio poteffatis-A-D.s-vno gráthratriorts, pote Tate pa- 
rabol#, ad tot fimiles poteftates G EJ quotus cft nu- 
merus parabole. Ergo triangulum ABC, erit ad 
triangulum GDH, vt illa poteftas A D, ad illas 
poteftates G F+ Sed vt poteftas A D, ad vnam po- 
teftatem G F, fic DA, ad AQ: ergo & vt pote- 
(las di&a AD, ad omnes illas poteftates GF, fic 
D A, adtot A Q. Eritergotriangulum ABC, ad 
triangulum GDH, vt DA, ad tot A Q, quotus 
eft numerus parabole. Quoniam vero ex propofit. 
L.lib.prim. cft conuertendo,parabola ABC,ad pa- 


rallelogrammum fibi circumfcriptum vt numerus 


parabole ad numerum parabolz vnitate auctum » 
Rempe vt duplus numerus parabolæ, ad duplum nu- 
Merum binarioauctum; ergo parabola A B C, erit 
ad triangulum ABC, dimidium parallelogram vi 
Cù z fibi 


1 . una. s c) B 5 

fibi circumferipti vt duplus numerus parabole ad nu* 
merum parabola vnitate auum ; nempe vt magni? 
tuao, quzfe habeatad A D, vt duplis numerus pa 


^ 


gulum GDH, vtdida magnitudo,que ad AD, s 


habeat vt duplus numerus parabola ad numerum pa 
rabole vnirate auĝemsadtot-A Q3 quotus eft nu- 
merus parabolz, | Cum veró antecedens huius pro- 
potionis contineat duplum numerum parabole, & 
qon equen numerum parabole;fequitur antecedens 
inier tot binaria , in quot vnitates diuiditur con- 
equens: vnde erit vt przdictuarantecedensad prz 
di&um 


rabole , ad: numerum parabole vnitate auctum , ad | 
A D. Quareexequali,erit parabola ABC, ad trian- | 
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di&um confequens , fic vnum binarium aciei 
tis , ad vnitatem confequentis. Erit ergo vt duz par- 
tesillius magnitudinis diuifz in tot partes quotus eft 
numerus paraboleduplus;& confequenter ipfius AD, 
diuifz in tot partes quotus eft numerus parabole vni- 
tate auctus,ad AQ, Quoderac oftendendum. 


SCHOLIVM. 


Cum autem in propofit. 5 5; vifum fit,rriangulum 
GQD, effe dimidium trianguli maximi infcripti in 
figura conftante ex duabus femiparabolis;fequitur 
hoc effe ad triangulum maximum fibi infcriprum in 
füpra di&a ratione, continuata ratione AD, ad DQ, 
diametrüm trianguli qualem G F} vt dicturi eft. 
Pariter cum minima triangula circu fcripta tamin- 
finitis parabolis , quaminfinitis figuris conftantibus 
ex duabus femiparabolis ; fint quadrupla maximo- 
rum triangulorum in ipfis infcriptorum ; fequitur 
prxdicas figuras effe ad minima triangula circum- 
fcripta, vt idem antecedens ad quadruplum confe- 
quentis : vel vt quarta pars antecedentis ad idem 
confequens - 


^PROPOSITIO LXV. 


Quodlibet conoides parabolicum eft ad maximum conum fibi 
amfcriptium yrot pars redij Dafis conoidis, qua fe babeat ad 
totum radium cot couitas ád ummerum comotdis binario 

auctum, 


auctum „ad fextam partem eolelme proportioualis propor- 
tionis diffi radij ad vadium bafis coni continuate in tot 
terminos cut nutierus orum excedat mumerum conoidis 
ternario. 


S fupponamus A BC, effe conoidesparaboli- 
cum, & DGH, maximumconum illi infcri- 
pium, &c. & ratio AD, ad. GF, continuetur in tot 
terminos vt rtumerus excedat numerum conoidis ter- 
nario, fitque vltimus terminus. A Q., Dicoconoides 
ad conum effe vt pars A D, quz sé habear ad dictam 
A D, vt vnitas ad numerum conoidis binario au- 
&um , ad fextam partem A Q, V. g. in primo conoi- 
de, nempe in cono; vt tertia pars AD, ad fextam 
partem. A Qo quartz proportionalis. In fecundo; 
vt quarta pars AD, ad fextam partem AQ, quin- 
tæ proportionalis. ln cubico , vt quinta pars 
A^ D, ad fextam partem AQ; fexta... Et fic in in- 
finitum. 

Incono; patet. Quiafi ABC, eft conus, BF, 
eftdupla FD. Cumque pateat ex propof.s 2, ABC, 
efle ad GDH, vt cubus. DB, ad factum fub qua- 
drato BF, in FD, nempe in medietátem. BF 
nempe ad medietatem cubi BF; & cum fit vt cubus 
D B, ad mcdieratem cübi BF, fic cubus A D, ad 
medietatem cubi G E; nempe tertia pars cubi A D, 
ad fextam partem cubi. G F: & pariter cum fit vteu- 
bus A D, ad cubum GF, fic A D, ad AQ, & vt 
tertia parscubi A D, ad (extaim partemcubi G F> 


fic 
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fic tertia pars; A D, ad fextam partem AQ; éráb 
patet propofitum, 
In alijs vero conoidibus, mente intelligamus co- 
num ABC, inícriptum in conoide :: ergo conus 
ABC, adconum GDH, habet rationem compo- 


fitamexgationequadrati A D, ad quadratum GF, 


& exratione BD, ad DF. Sed exnatura conoidis, 
BD, ad DF, eftvtpoteftas A D, eiufdem gradus 
cum -conoide , ad exceffum eiufdem fupra fimilem. 
poteftatem GF ; & pariter ex fchol. propofit. 58; 
componendo, eft BD, ad DE, vt dimidiumnu- 
meri conoidis vnitate auum ad dimidium numeri 
conoidis ; nempe vt numerus conoidis binario au- 
&us , ad numerum conoidis; vnde exceffus predicte 
poteftatis A D , fupra fimilem: poteftaten GF, 
continct tot partes przdi&tz poteftatis A D, diuifz 
in tot partes quotus eft numerus conoidis binario 
auctus,quotus eft numerus conoidis ; nempe tot me- 
dietares fimilis poteftatis GF, quotus eft nume- 
rusconoidis . Ergo proportio coni A BC, ad co- 
num G DH, componeturex ratione quadrati AD, 
ad quadratum: GF, & exratione poteítatis A D, ad 
tot medierates fimilis poteftatis GF, quotus eft 


humerus conoidis. Ergo conus. ^ BC, eritad co- 


num G DH, vt poteftas: A D, duplici gradu altior 
poteftate conoidis, ad fa&um fub quadrato GF, & 
lub prdi&is medietatibus poteftatis G F; nempe 
ad tot medietates fimilis poteftatis GF, quotus cft 
numerus conoidis; nempevt ^ D, ad tot medicta- 
tes 


tes A Q, quotus eft numerus conoidis. Aftcumex 
propofit. 15, lib. 3. fit conuertendo,conoides A B C; 
ad cylindrum fibi circumferiptum vt numerus co- 
noidis ad numerum conoidis binario audum; nempe 
vt triplus numerus conoidis , ad triplum numerum 
conoidis fenario auum: erit idem conoides ad co- 
num ABC, tertiam partem talis cylindri , vt tri- 
plus numerus conoidis ,ad numerum conoidis bina- 
rio auctum : nempe vttot partcs AD, diuifz intot 
partes quotus eft numerus conoidis binario au&us , 
quotus éft triplus numerusconoidis,ad AD. Ergo 
ex aquali;eritconoides ABC, ad conum G D H, 


vtprediie partes AD, quotuseft triplus numerus 
conoidis , ad tot medietates. A OQ , quotus eft nume. 


rus conoidis. -Ert diuifis vtrifque terminis per 3; erit 


conoides ABC ,;ad.conum- GDH , vr tres partes 
AD; diuifeprediéto modojad dimidiam ^ Q. Et 
fübtiiplando hosterniinos j've vnica talium partium 


AD, ad'Ícxtam partein AQ. Quod erat oftenden- 
dum, ON] 


SCHOEIVN. 


Cum ex fapra dictis, conftet , minimum conim. 
KEL; conoidi circunifcriptum, etfe maximum cir- 
cumfcriptum coño? G D'H5 & cum ex (chol prop? 
52,conftet conum GDH ,'effead conu s kE L, vt 
4» ad 27, fcquitur cofioides effe ad conim K E L ; Yt 
pras2a pars (A Dj ad AQ, cum eiuso&dtuà parte. 

FRO- 
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PROPOSITIO LXVI. 
Quilibet femifufus parabolicus, eft ad maximum conum fibi 


infcriptum cut nica pars quadrati femibafis parabole di- 
aifi tm tot partes quot. cuttátes continet tertia pars Ai 
&anguli contenti fab numero fafi cunitate au&fo , € fu 
duplo numero fufi unitate anito, ad duo re££.. ngula con. 
tenta fab duobus coltimis terminis proportionis bafis femi- 
parabole ad altitudinem coni y continuate in tot terminos , 
-vt nutieras eorum excedat numerum fafi binario, 


Ed intelligamus (emiparabolam A BD , cuius 
Q bafis AD, diameter BD, cum triangulo 
GQ D, rotaricirca A D, adeovt conus genitus fit 
maximus in femifufo infcriptus: & ratio A D, ad 
DQ, fit continuata ad totterminos , Vt numerus co- 
rum excedat numerum fufi binario ; fintque.» 
duo vltimi minimi termini QA, Ak. Dico femi- 
fufumex BA D, effead conumex G Q D, vt vnica 
pars quadrati A D, diuifi in tot partes quot vnita- 
tes continet tertia pars re&anguli fub numero fuí 
Vnitate aucto, & fub duplo numero fufi vnitateau- 


Qo, adduore&angula QA k. V. g. in primo femi- 


fufo, vt dimidium quadrati A D, ad illa dno rectan- 
gula. In fecundo vt quinta pars quadrati A D. In 
tertio vt vnica pars quadrati A D, diuifi in 9, cum 
tertia parte vnius « Et fic difcurrendo. 


Quod enim in cono fic res fe hahent paes ; Quia 
i 


2TT 
ftum ; quia rationes antecedentium ad confequentia 
Componuntur ex ij(dem rationibus. Ratio enim di- 
midij cubi AD, ad: cubým DQ, componitur cx 
tatione AD,ad DQ, & ex ratione dimidij quadra- 
ti AD, adquadratum ' D Q'," quzratio eft equalis 
rationi dimidiz A D, ad, ^ K 5, exquibus rationi- 
bus componitur quoque ratiodimidij quadrati A D, 
adrectangulum P Os Ski 7 14 ' 


In alijs vero,infélle&otrianguló "Ba D, rcuolu- 
toque ipfo ciricá-AD: -hiber-conts-ek bio ad co- 
num ex QGJD , rationem compofitam ex ratio- 
ne AD, ad, B Q ,.& ex ratioríe quadrati BD, 
ad quadrafim DF, nempe-éx duplici rdtione» 


, 


BD, adi D.F.-Gam-autetfr- fit comporiemdg , ex 


| fchol.Propofit. 61, BD, ad DE, $t dupllis nu- 

Poe merus fufi vnitatc audus ad duplum name- 
in ipfo ratio AD, ad DQ; continuanda eft tan! 'àm füfi ; S cum pariterfit: BDy'ad D F, vt pote- 
cum ad tertium tetminum; hic fit kA ; vnde duo vl las. AD, eiufdemgradus cum fufo ad exceffum ip- 
umi minimi terminierune DQ, kA. Ergoeft pro lus fnpra- fimilem poteftatem: G F, nemp: ad rot 
bandumconum ex BA D, effead conumex GDQ "miles poteftates GF, quotus eft dup!us numerus 
vt dimidium quadrati A-D, ad duo ré&tangula D Q; lai. Ergo proportiocont extriangilo B AD, ad 
KA. Cum enim intali cafu, fit AQ, dupla Q9 Conun ex triangulo. G QD; componetar ex ratio- 
erit conus ad conum yt.cnbus A D, ad 4. cubos QUi| Pe AD, ad D Q,&exratione poteftartis. AD, ad 
nempe vt dimiditim cubi AD, ad duos cubos D QJ t fimiles poteftates GF, few QD, quotus eft 
Sed vedimidium cubi AD, ad duoscubos QD, fic oplus numerus fufi,.& ex ratione BD, ad DF. 
dimidiam quadrati AD, ad duo rectàngula D Sedex rationibus ^D, ad D Q, & pot ftatis di&z 
AK. Quare patet propcfitum. z | *D, ad diĝas poreftares QD, componitur ratio 
, Quod vero ve dimidium cubi ad duos cubos, fié| Poteftatnm vnius gradusaltioris. Ergo ratio coni ad 
dimidium quadrati ad.duo re&angula, eft manife | Rum componetur ex ratione poteftatis AD, vno 


ftum; D d 2 gra- 


gradualtioris poteftate fufiad tot fimiles poteftates 


DQ, quvoruseftduplusnumerus fufi, & exratione 
BD, ad DF. Sed cum fit vt poteftas AD, vno 
gradu altior poteftate fufi ad fimilem poteftatem 
DQ, fic DA, ad Ak; vnde& vtpoteftas AD, ad 
tot poteftates D Q, quotus eft duplus numerus fafi | 
fic DA, ad tot numero ^k. Ergo ratio coni eX 
triangulo BAD, ad conum ex triangulo GQD; 
componeturex ratione AD, adtot A k; quotus eft 
duplus numerus fufi, & ex.ratione BD, ad DF: 
Rurfum B D, ad DF, patuit fupra , effe vt poteftas 
AD, eiufdem gradus cum fufo ad tot fimiles potefta* | 
tes QD, quotuseft duplus numerus fufi 5 & vt talh | 


pote- 
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poteftas ad tales poteftates fic; D'A, ad tot BURN 
AQ. Ergoratio coni ad conum componetur ex ra- 
tionibus A D, ad tot. Ak, & eiufdem A D, ad 
tot QA, quotus eftduplusnumerus fufi: nimirum 
erit conus ad conum vt quadratum A D, ad rectan- 
gulum fub illistot kA, & AQ, quotus eft duplus 
numerusfufi. Aftquoniam ex propofic. 1 6, lib 2.eft 
conuertendo, femifufus ex femiparabola B A D, ad 
cylindrum fibi circumfcriprum > vt quadratü numeri 
parabole ad re&angulá fub dimidio numeri parabole 
vnitate au&i , & fub duplo numero parabole vnitate 
au&o ; vel vt duplum ad duplum ; nempe vt duplum 
quadratum numeri parabol:x ad re&angulum fub nu- 
mero vnitate au&o, & fub duplo nu: ero vnitate au- 
&o , vnde eft femifufus ad tertiam partem cylindri, 
nempe ad conum ex triangulo BA D, vt antece- 
dens, ad tertiam partem confequentis ; & vt antece- 
dens ad tertiam parcem confequentis , fic tot partes 
quot vnitates continet duplum quadratum numeri 
fuf (hoc eft redangulum fub numero, & fub duplo 
numero) quadrati A D, diuifi in tor partes quot vni- 
tates continet tertia pars rectanguli fub numero fufi 
vnitate au&o, & fub duplo numero vnitare auto, ad 


quadratum A D... Eigoex æquali,crit femifufus ad 


conum ex G Q D, vt tot partes quadrati. A D, diuifi 
vt didum eft, quot vnitates continet rectangalum 
fub numero füfi , & fub duplo numero, ad tot rectan- 
gula [ub tot. K A, & fub tot A Q, quotus eft du- 
plus numerus fufi, Cum vero numerus antecedentis , 
nempe 


nempe partium quadrati. A D, fit numerusortusex 
numcro fufi, & exdaplo numero; & numerusrectan- 
gulorum ex kA, AQ; fit numerusortus ex duplonu- 
mero, & ex duplo numero; fequitur primunr nume- 
rum; nempe quadratorum , efle diniidium numeri 
fecundi nempe rectangulorum K A Q: Quarequot 
vnitates continet numerus quadratorum; tot binaria 
continet numerus reĝangulorum. Eritergo vtom- 
nia illa quadrata ad omnia rectangula, fic vnicum. 
quadratum ad vnicumrectangulum. Erit ergo femi- 
füfusad conum ex GQD, maximum fibi infcriptum 
vt vnica parsquadrati. A D, diuifi intot partes quot 
vnitates continet tertia pars rectanguli fub numero 
fufi vnitate aucto . & fub duplo numero vnitate au- 


co , ad duo rectangula Q.A k, Quod erat often- 
dendum. 


S C H-Om TY NW. 


Cum ergo conus minimus circumfcriptus femifu- 
fo fitad maximum infcriptum vt 27, ad 4; fequitur 
femifufum effe ad ipfüm , vt predictum antecedens 
ad i3; rectangula Q A K, cum dimidio. 

Hec ergoifunt benignelector , quz pro'tertia hac 
vice dererminauimus tibi commünicare . Impreffio 
noftri operis de Infinitis Parabolis abfoluta fuit die 
quarta prateriti Menfis Iulij. Compofitio MifcclHa- 
nei prælentis terminata fuit die a6. Augufti. Hzc 
übi exponimus-vt habeas vnde colligas fauorabi cs 

i excu. 
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excufationes pro imperfectionibus in ipfo contentis. 


Sufficere enim arbitramur notificare compofitum, 
fuiffe cempore zftiuo , & dum Canicula , & Leo ma- 
gis, magifque feruent. Hacetenim tempora potius 
otio , & quieti , quamfpeculationibus geometricis , 


hoceít fublimibus, videnturaccomodata, Verum 


propemodum impoflibile eft cohibere intelle&um 
nè vagetur vbicunque cilibuerit. Przterquamquod 
in inuentionibus rerumgeometricarum, expectande 
funt ill fauorabiles cleftes dire&iones, quz influ- 
unt non quando nos,fed quandoipfz volunt. Tabel. 
lam errorum non exhibemus; relinquimus enim illos 
tuz diligentiz , tuzque humanitati. Diligentiz vt 
illos corrigas ; humanitati vteos libenterfuftineas; 
memor impreffionem librorum matrem effe erro- 
rüm ; atque inim preflione fpeculationum abftrada- 
rum , intelle&um auctoris fic incumbere fübftantiz , 
vt accideniia cogatur negligere, Vale. 


F INTS. 


